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PR AEF A T IQ. 



vJoxnmeBtatiunçùIarum , quas hic fafdçulua 
offert, prima pro cathedra a me ad confe- 
quenda magifterii Lipfienfis iura more aca- 
demico fultentata elt et defenfa, iamquè 
tune in vulgus édita. Caufa editionis iterataé 
fuit, vt eruditi, fi qui illam propius infpicere 
voluerint, (foris énim requin èx bibliopola 
intellexi) expéditions comparationis oppor- 
tunitatem hàbterent. In quo propofîto non 
parum confirmabar eo , quod dilTertationem 
îftam duumuiris fummi inter eruditos nomi- 
nis^ Hermanno et Wolfio, haud dis- 
plîcuifle cognoui, quorum ille in disputa- 
tione publica, qua opponentis partes fuscx- 
peire haud dedignatus elt , quantum faueret 
opellae meae, aperte figmficauit, hic iîtam 
ipfam commentationem primis tantum li- 
neis adumbratam, qualis in Ulultiill. de 
Zach oiario extat*), non minus fauenti 



> * 



*) Monatl. Corréf/p. A K ^,416. u.folgg* 
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fuffiragiio excepit , quod coram , poitquam 
Halae in ipfius notitiam et familiaritatem ve- 
nire inihi contigit^ declafauit. Idem hic yir 
eruditiflimus aùetor extitit mihi , vt Platonis 
locum altéra corfimentatione tractatura eno- 
dare adgrederer. Cuius auctoritàti qiiuni 
paruiffem, quam compofueram exercitatio- 
nem, bbtuli Societati Regiaé Goettingenfî, 
quae eam non fine teftiiicatione adfenfus 
accepit, de eàque relationêm diario fub 
ipfius ductu prodeunti inferendanï *) curauit. 
Verum quum pro barum ephemeridum in- 
fiituto relatio ift^ nonnifi breuis efle pof- 
fet, et infiiper figuris ad explicationem a 
me propofitam plene intelligendam nécef- 
fariis deftitueretur, confilium cepi, inte- 
gram edendi commentationem , idque eo 
jnagis , qiiod etiamniim circa iltum Platô- 
otiis locum haereri ac laboraii vidi. Gom- 
mentatio tertia et ipfa Societati Regiae Goet- 
tingenfi in gratiam tributi mihi honoris 
commerdi epifi:olarum exhibita ideo pro dit 
hic, partim vt pofiulationi viri docti, qui 
in diario praedicto de illa retulit "**) , in for- 
mularum Columellianarum ;originem paullo 



*) 'Goteing. gel, Anz. i8o6. St. 124. p. ia33. 
**) GoU^ gel, Afi4ti 1807. St. 74. p. 729. 
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diligentius inquirendi , quod iam praeititum 
arbitrer, concederem, partim quod eam a, . 
. viris doctifi , quos inter eruditidimuin 
S c h n e i d e r u rà hoiioris caufa nomiuo, po- 
itulari comperi. Omni autem Itudio 14 
egi, vt adfenfu, quem commeritatiunculaè 
hic exbibitae apud eniditos iampridem tu* 
lenint , adhuc diguiores redderem. Ea men- 
te nonnulla penitus refinxi, alia correxi 
plura addidi. Sic v. Cw in prima conmienr 
tatione totus locus de or tu et occafu fide- » 
rum plane aliter conftitutus, et geueralius 
atque éxactius explicatus elt, cafusque, in 
quibus fiiga fideri alicui refpectu alterius 
poteft ac folet affiiigi,' ômnes funt euoluti 
atque exemplis illuftrati,' nec non Manilii 
locus, in quo vocabulum Pifcis fine vllo 
additamento de Pifce notio dictum elt, 
productus, id quod ad explicationem lod 
Virgiliani magni momenti ejft. Singùli^ vero 
commentationibus acceflît breuis recenfus 
coùaminum virorum doctorum, qui in eo- 
dem, quod quaeque commçntatio propofî- 
tum habet, argumento laborarunt. Cete- 
rum fi quis ea iudicii acerbitate fuerit, vt 
lucubratiuuculas iltas a ratione muneris 
profefforis altronomiae et fpectatoris coelî 
ûderumque aliéna putet, neque cùm eo con- 
lociandad pronunciet, fciat, fpeculâe ajdrpno- 
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micàè nojRxae refectionem fumme neceffà- 
riam^'eamque inchoâtam quldem, at nondum 
abfolatam iamdudum mihi ingratum otium 
ab infiituendis fiderlim obferuatioiiibus fe- ^ 
cifle ^ tiim cogitet velim , dilTertatioiiis pii* 
mae materiem haud ita longe a re aftro. 
nomîca feiunct^ra , polteriorés duas autem 
ante c6caratas efle, quaxn mimus^ ,quo in 
praefens fungor, milii demandaretur, déni* 
àue meminerit quaefo^ ante hoc noitrum 
aeuum, vt bene monuit Claridimus Schnei- 
der in fine praefat. in Vitruuium, philolo- 
giae ajtisque criticae cognitionem et vfura 
vel adeo Mathematici$ communem et fa- 
miliarem fuiffe, quod pluribus exemplis, fi 
opus , effet, confirmari Kceret. JNiliil igitur 
iam reltat , , quaiii vt otium a ' me fie oollo- 
catun> ôptem, vt neque efuditoS, qui has 
commentationes expetiuerunt , fiiàe exfpe- 
ctationis, nec me, qui moreih illis geflî, 
fuscepti earum edendarum confilii poeniteat. 
Dabam Upfiae IH. Cal. Oct. MDCCCXni. ' 
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DE PISCE, QVEM OCCIDENS 
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PLEIAS FVGIT:' 

AD EMPLICANDVM 

LOCVM IN VIRGILII GEfORG. IV. aSi— aSS. 
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Me verùprimum dulces anté omnia Miifaey 
Quarumfacrafero ing^nti percujjus amorfi^ 
Accipiant} coelique viaa et Jîdera mon/irent; relîq. 

Georg. LiB. II. — 475 etfeqq. 

Ceterum îfte poëtîs vûta^tus tcmporum figaificandorom 
mos pomini ortuum et occafaum poëticorum, quo ap« 
paritiones et occultationes fiderum folis curfu deter« 
minatae iniigniuntur ^ ariginem dfdit 

$. IL 

Inter Georgîcorum loca, în quîbus or lus aut oc» 
caius fiderum fit mentio, îlle quoque eft, quo; poëta 
tempora duo mellis de fauis excipiendi requeutem in 
modum defignat: • 

Bis grauidos cogunt feius : duo tempora meJUis ^ 
Tcvygetejimulos terris oflendit hon^um 
Fliasj et Oceani fpretos pede repulit amniè : 
Aut eademjidusjugiens vhipijcis aquofî 
Triftior hibernas eaelo defcendit in ifndaa* 

LiB. IV. i3 1 — 235. ' 

Prltnam ergo fauorum exemtionem' fierî iubet Aib ex- ' 
ortuiu Fleiadîs, fecundam circa occafum. eiusdcni. 
Quem]liic fignificat Virgîlius occafuiti, matuiinum f.' 
cofroîcum efle, ex eo, quod tune Pleiadem iu hiber- 
nas vndas defcendere praedicat^ facile colbgîtur. Vu- 
àèlponteconfequitur, ortuni, quem innuit poëta, jpa- 
riter xnatiUinum £ Iieliacum efle^ quoniamfi^'déorta 
Tefpertino acciperes, prûnae mellationis tempus ad 
tempus alterius nîmium appropinquaret atque cum eo 
fere congrueret, id quod res ipfa non patitur. 

$. ÙL ' 

Seci quo^meIî^4 , quÀe hue vsque dicta funt a no* 
bis j' et in pofterum dicentur, inteHîgi qitcant^ necefle 
videt«r> rem pauUô altîus répètamuS,totaiftque or- 



tuum et occafuum poëllcorum rationem accuratius 9IU 
quanto et fufius exponamus. 

Eït igitur ortus et Qccafus poeticus genus quod»' 
dam ortus et occalus communia, quo ftellae ortui at« 
que occafui fubiectae quotidie fupra horizôntem eue- 
huntur^ vel iufra^eundem deuoluuntur. Ortus fcili- 
cet et occarus, qm£unt comparate ad folem, dicuu- 
tvœ poëtici) étquidemii, qui oriente foie continent, 
matutini^ qui occîdente> vefpertinu Atquoniam fo- 
ie in horizonte polito Aella ortum vel occafum faciens 
nudis oculis fe vix aul nullo n^odo confpiciendum 
praebet, folis Inmine quippe exftîncta^ fed quo eius 
ortus occafusve fub adfpectum cadat , fol ad profuiï- 
ditatem aliquam pro fplendore Aellac variaùtem, ar- 
cumvifionia dicunl^fub horizontem depreflusfit, né* 
cefle elt; hinc ortuum et occafuum commemoratorum 
nafdtur fubdiuifio in veros et apparentes L Pi/îbiles^ 
quorum illi in ipfum folis orientis occidentisue articulum 
incidunt> Iii autem ab eius ortu vel occafu aliquo tem« 
poris interuallo, eodemque minimo omnium, quae inter 
folis exortùm Tel obitum ftèllaeque ad ortiuum aut oc^ 
ciduum horizontem appulfum intercedere poflunt, fe^ 
iunguntu]^ 

Quatuor ita^ue funt fpecies ortus poëtici fiderum 
totidemque occafus eorum , quarum loco recentiorum 
plurimi tripliccm tantum huiçsmodi ortuum et occa- 
fuum Aifferentiam ftatuunt^ et quidem ortum. atque 
occafum matuUnum yerum nomina^i;it càfmicumy 
vefpertinura verum autém acrorvyçhumr \ At ortum 
matutinum vifibilem itemque occafum yefpert}numiap« 
parentem cum Seruio ^) heliacos appellare malue<« 
runt, quos Segnero **) praeeunte çongruentius 
multb ortum primum et ôccalum poftrwmm dixeris. 



*) ad Virgilii Georg. L 21 5. 
**) Afironom, VorUfy §. 366. 



$. IV. 

Vt varîelalîs, ordinû^ et f^ccelHonis hornm or- 
tuum et occîifuuin, quorum ratio et fundanientuiii 
^lotus folU propnu& eft,' quo aUquando propius ^d &" 
:^as accedit) aIiquaDdolongiu$ ab iis recedit, exemplum 
aliquod habeatur, dinei-fo^ RegtiU ortus et occaFus^ yt 
feinuicem e:s;cipiunt^ perçenfebimiis. Vlimur autcm 
RegulO) quia haeo primae mçgnitudinia ftella» quae 
in Leonis pcctove fpiget) hâud procul ab atinua folis 
via pofîta ell (abeft quippe hoc noftro tempore 27^') 
jdeoque facileu) atque . e^s^peditUTU coatèpiplandi mo- 
quai offert ' 

« 

Medio Iulio igitur^ qaando Regtilus foli ab ocd* 
dente yerfus orientem progredienti et ad 2 7 ^ SI > . circa 
quem locum Regulus uoftra aetate haeret, contenâen« 
ti in tantum viciuus fàctus ell, vt paullo poil illius oe« 
cafain occidat poftridie vefpert in regione caeli oecidua 
haud appariturus^ occafum vefpertinum rlûbilem fa-* 
dt, poft quem prae fiilgore folis aliquamdiu plane non 
confpicitur. Inter hoc occultationis fuae tempus, cir- 
ca diem XX Aug., quo fol ad 37^ Q peruenit, cum 
jpfo fin^ul oritur atq^e occidit^ fiue verum ortum ma- 
tutinum^ elusdemque nominis occarum verpertînum 
célébrât. Exeunte deinde Âugufto e folis verfus of** 
tum magis progrelB radiis emerfus tum quum primiun 
mane ante eiiis exortum in parte caeli ortiua fefe often* 
dit^ ortu'matutino apparente oritur. lai^ in dies ]on** 
gius a foie recedit, doneo inchoante Februar.* tantum 
digrelTus lit, ut mox poft ipfius occubltum oriatur po« 
liera vefpera ortum haud celebraturus. Atqœ tune 
ortu yerpertîao^iiibili orijtur^ ex quo per aliquod tem^- 
pi^ confpicitur quidam , fed neque fupra horizon^em 
em^gens neque iuira cum delabens. A die XVII Fe- 
bruar. autem, quo e regione folis 37^ Sf tenentis.ori- 
tw et ocçidit, £cqae yerum ortum Tefpei'tînum neo 



non opcarum niatntînum facit, rarfu^ toU appropm,* 
quat, vsque dum fub medluiQ Màrt^ in tantum accejQe- 
rlt, ut maùe ante mus ortum occidat. Et tune occa^ 
fum matutihum apparentem facit; quo cdebrato qao«- 

' tidiè propius foli admouetur anno vartenie rurfos fe m 
csius radios immerfunis orbenique pkaènbmehorum 

. quem defcripfimusj^ denUo percarfuniSa 

§. V. 

^ In. temporibu» ortanm et occafuum poëticomm 
Aellae alicoius definiendis duplicem rationem adhibere 
licet, experientiam dico et difciplinam. Sed illa dum« 
taxât ortus et occafus apparentes fpeculari, hac, ea« 
qae fola yeros, nec minus apparentes eruere poflu- . 
mus. Hli forniulis non eft opus, fed oculîs modo ¥a«. 
lentibus j haec,. fcientiae pofitus fiderum motusque folini 
innixa, aritbmetices ac geometriae ope quaecumque 
circà ortus et occafus fiderum quaeri poflunt^ patefa* 
cit, quam quidem rationem, ubi tempora praeterita 
fpectantur, folam adhibendam eûe>. per Te mani£e«^ 
Xlum eft. 

Ipuelligatio tempoiis, in quod ortus vel occafiia . 
Aellae aliçuius poëticus fuper dato honzonte ,^ fi qui^- 
demfuper e.o çontijqgere queat, incidit^, per difcipli- 
nam et praecepta inftituta, tribus fieri modis .pptefl. 
Aut enim globo caelelli artificiali , aut planifphaerio^. 
aut calculo conficitui^. Primus modus facillimus ac 
phaenom^enis ante oculo« ponendis et velut depingen* 
dis perquam idoneus efl;/ Quare ils maxime conrienît| 
qui fchematwm defmfeendwum vel calculorum filbdù- 
cenàorum haud fatîs gnari vel în iîs parum exercitatî 
in rem praefentem tamen venîre amant. Huîc îpfo- « 
rom omni laude profequeudo defiderîo fatisfacjunt ia-* 
ftitutionea de vfu vtriuâque globi artificialîs^ quas ioter 
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primo loco luihi laudànda venit illa^ qiiam Cet. 
Scheibelius, explicationibus et confectariis poftea 
additis , in vulgus edidit *) Nonnnllî quoque fyfte- 
luatum aftronomicorum copditores de tismporibps or«* 
tuum et oeeafuum poëticoram (iderui^, globi caelefli» 
ope inueniendis^ pràecepta dederunt; quorums nu- 
méro prae céleris Ségnerui^ inilii noraiilandus eil, pro« 
pteréa quod quoiuodo globus ad tempora, quae id^ 
quo globus cônilructus eft. Tel antecednht vel infe- 
quuntur^ çiccommodandiïs fit, commonftratiit, **) 
quod jpfum et Celeb. Scheibelius praeAitit. 

$. VU. ' ' 

Flanirpliaeriorum., quac et alias aftrolabia aa« 
diuut, ,duo gênera Iiio in cenfum y&dunty^ quorum 
vni oculo in polo mundi aiiftrali conftituto pkinum ae« 
quatoris, line cum ï^toicimaéo mauis, tropici t*a« 
pricoriji prô tabula eft, alferum oculo in puncto Na« 
dir dicto ftatuto faorizontis planum tabulam habet, lU 
lud ab' aftrolabiorum fcriptorîbus aftrolabium parti- 
culare, hoc autera 'horizontale vocatur; q^aeveix> 
appellationes.quutn ad rationem vfumquet eorum haud 
fatîs quadrare videantur^^prius, omnibus omnino ho- 
rizontibus accommoda tum, plauirphaerium vniuer- 
fale , poftérins yero^ ad mum tantun^modo horizon* 
tem reftrictum , particule r 9 nominabq. 

S^planirphaerii yniuerfalis couArùctione vfuque 
adniodom prolixe egit Cluiiius in opère fingulârî> 
cui l^itulum Afirolabu praefixit, lu eius lîb;III, can. 
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♦) yoUAandigerUnterrlcht vom Gebrauch (1er Liinll- 
lichen Himmeis- und Erdkugel» Breslau > 1779* 8. £r- 
làuteru^igen und Z^^Ltze zu dem vollftandigen Unter- 
richt vom Gebrauch der kiinfUlchen Uimnlels- und £rd- 
lugel, abgefa&t von loh. Ephr-Scheibel, Brealau, 1785.8» 

♦•) AflxoiLomifçhe Yorlefungeni J. S6i.u. fo)g. 



IV. et V* tempora qnoque ortuum et occafunm poët!<« 
corum flellae alicuius aftrolabii ope inuaure docuit» 
Seà quoniam Claaii ratio uimis perpl^xa ac proiade 
non parum taediofa eft^ folutionis ab illo tràditfte me- 
tbocktm breuiter adambrabimiis, lector^ iioftros' re« 
mitténtes ad Clariffimi Kliigelii libellam^ in qno 
iproiectionis ftereograpliicae proprietales non minus 
«loganter quam dilacide explicuit. * » 

Radio itaque pro arbitrio accepto defcribatarcir'* 
cùlus aequatorem repraefeutans, et in èo dacantÙF 
duae, quae angulos rectos întercîpîant, dianietri, fe- 
ctiones planorum aequatorîs et vtiîioéque coluri nec 
non ipfos coluroâ referentes. Alterulra earom pro co- 
luro aeqninoctioruin aflumta , Vt altéra colUrum folfti- 
tioram exhibeat, per §. 8. libellî Kliigelisfhi defcriba* 
tur circnlus , qui aequatorem in punctis ]ntei*rectiotium 
ipfkis et coluri aequinoctiorum fnb mutua aeqnatpris 
et eclipticae inclina lione transeat, ^deoqcre eclipticam 
réferati înuenîaturqùfe per^. -g. proiectura polî borei 
illius. ' Siiam pbfitio'HelIae^'de cuins ortu yel occafu 
poëtîco quaeritur, pér afcenfionem rectam et déclina* 
tionem detur^ ad lôcùm eius in planifphaerio defi« 
gnandum> nihil opùs eii^ nifi rt peir $., 3o. ducatur 
eiiTulus aequatori para'llelus, qui cjrculum diumum 
ftellaerepraefentet, Hic^e deinde recta ex- aeqnàtoria 
centroj quod Vtrumqùe polum mundi refert, ad pun«» 
ctùm in circuitu ipfius, aRîenlioni rectaedatae compe- 
tens, édncta, et dedinationis circulnm exhibente, fe- 
cetur. Sectionis puncium cnim ftellae- lotos proiectus 
eiï. Sin anlem ftellae longiiudine ^t latitudine datîs^ 
pofitus îpfius àd eclîpticani relatus fit, infcrîptîo eius 
perficitur defcribendô tura per §: 3o. circulum , qui 
circulum eclipticae par'allelum, notae diflantiae ftellae 
a polo eclipticae borco refpondelilenaf, exhibeat, tum 
per§. 3 1. circulum, qui proieciûras polorum eclipti- 
cae ti^ansiens circulum làtitudiiiis ftellae référât. Ho« 
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rum qoippe eîrouloram ^terfeciiotie punctum , àellaé 
TÎçem gereas , iimotercit 

Reliquum eft, ut in planlTphaerio horizon défi*» 
gnetur, quiquidem, ob fphaerae caetefljs conuerfio- 
nem Et ihde continuo mutatom fitam Aellarum hori- 
£ontis refpectay variabilis ell. D^fcripto igitor ad da!* 
tam poli eleuationem fecundum §. 8. cîrculo, qui ho- 
rizontem in aliquolibet ipHua £ta repraefentet, fi 6 
centro ae^uatoriB, interuallo rectae inter illud et cen« 
trum proîectarae jhorizôntis interiectae ducatur alina 
circulus; huius circumducta erit locus centri proiecta* 
rae horizontid quemoiuxique filum tenéntis. 

Vt inueniantUr iain tempora ortuum et occa« 
faum poëticomm- Aellae pix)po&tae, qûaerenda funt 
prius puncta eflipiicae, in qnibus fol haeret, qaando 
ftella oriente vel occidente et ipfe oritur aut occidit, et 
ex iis demum tempora deriuanda. Uli propofitq au« 
tem modo fequentq f^tiâfit, 

E loco ftellaei, tamquam. centre, radio proiectu- 
rae horizontis fiât arcus circulnm poftremo dercrî- 
ptum, in quo videlicet tentrum proiecturae horizonlîs 
locatur, bis transiens et e pinctis trânfitus eodem îUo 
radio duoantw: ci^culi duo horizontem exbibeutes in 
duabus pofitionibus, quas ftella ortum vel oceafum fa-* 
ciente habet, Horum namque circulorum et eclipti* 
cae interfectiones nota efiScieut quatuor puncta qu(iefi- 
ta, quorum quaenam ad ortum ftellae^ quaenam ad 
occafum eius pertineant, ex data pôfitione proiecturae 
meridiani> Tt quae centra aequatoris et proiecturae 
horizontis traiiciat> facile diiudicatur, 

lioca folis praeoedenti modo reperta ad orlus et 
OQcafus yeros fpectant. Quodg ea requirantur, quae 
,Qi*tibus et occafibus àpparontibus c6nueniunt,per $. 5o. 
prodiciendi adhuc fnnt circuli horizonti paralieli, in 
quibus quum fol verfatur, non impedit> quo minus - 
tiella ortum yel occofiim faciens confpiciatur. Eorum 
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cnim et eelîptlcae ititcvGectiones itidem qute&ta lûca 
ihibtuit. 

$. VIIL 

Sçlulione'problematis de temporîbus oriuum Qt 
pccafaum poeticorum Aellae alîcuius p^anirphaerii vni- 
T^faliâ ope inuelligandis £:i^pcdita od folutionem eius-* 
dem probleraatis plailirphaerii pariiehlaris fubfidio 
periiciendam vt accedainus, ratio a iiobis fafcepta po? 
liulai. Haec autem folutioj quae praeter poli cleua" 
tionem afceiifionem rcctam et declinotionem ftellae 
propofitae datas efle requii-it, ita inftituitur. 

Radio ZH pro lubitu aDunito e ccutro Z defcribi-l^g^ ^« 
iiir circulus HORW hori^sontem referens^ et ducuntur 
duae eiqs fub angulis rectis le deculTaates diametiîHR^ 
OW, quaram vna HR.iaterfectioBena planorum ho- 
l'izoutis et^meridiàni pcc non proiecturam meridiaui 
ipfam) altéra OWautera fectionem comxnuaem pla- 
norum horizontis et verlîcalis primarii limulque px*QÎe- 
cturam verticalis primarii ipfain exliibeah Defigna« 
lis deitide per §• 8. et g» libelli iaepius laudati ad da^- 
tam ppli eleuatlonem- proiecturis aequatoris OQW et 
poli fupra horizoutem e]euati F , quem borenm poni- 
mus, ducitur per ^'^3o. circulus £SD^ proiectura cjr* 
. culi a ilella prppofita iu conuerfione niuudi deTcripti, 
id qnpd ob notajoi i^cUae declinationem , pvaeAare ia 
procliui erit. . ^ 

Vt iam locus, quem fol in ecliptica ftella ortuum 
vd.occadram quemque faciente tenet, inueniatur, de^ 
Ta^ibilur per $. 3i« circulus PSM Iocuiun ftellae S^ • 
quam , Fig. I. in horizonte ortiuo , FJg. U. in horizont^ 
occiduo ponit^ transiens et declinationis circulum re<v s 
praefentaus. Ab eius et aequatoris fectiiQQe M inde per. 
§. 27, abfcinditur verlus oocidentem aiicus aoquatoria 
MF) afceDlionem rectam.datam metieiis. yt obtinea* 
tur punctum aequiuoçUi vqrwi F, P^ j{Ii|d d^ipde fe* - 
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cuiidum préiecepta §. 45. ducilnr circnlusFG proiectu* 
ram aequatoris WQO fub angulo obliqu^talî eclîptpi 
cae aequali interfecans et ecllpticam exhibcns. Huios 
denique et horizontis ihterfectione L et G innotefcunt 
locafolis quaefita> quorum illa, qaole Fig. I. fillit^ ad 
ortus veros, etLquidem ad matutinum, G vera ad 
Terpertinum ^ . ea a^tem, quàe Fig. II. exUbet^ ad oo 
èafusveros, L yidelicet ad vefpertinurti, atque G ad 
xnatuliaum, pertinent. 

Sed temJK)ribus ortuum et OQcaruûm apparent 
tium inueniendis per §. 3a. proiîciunlur înfuper circuli 
liorizonti pai*alleli IVKT, in quibus foi eam dieprelKcV' 
ncm attingit,' quam habere débet, vt ilella ad eaudem 
cum ipfo vel aduerfatn partem meridiani in horizonte 
polîta confpici queat. Quo facto loca folis ortibus et. 
occafibus yifibilibus congruentia illorum circulomm et 
cclipticae interfectionibus T et V dantur^ quae quor- 
fum referendd fint^ ex iis, quae modo attulimus, ab« 
unde patet. 

$. IX. 

Midis iam planiFphaeriis, quandoquidem eoram 
vfum in folvendo pi'oblemate de temporibus ortuuin let 
occafuum poëfieorum ftellae alicuius indagandis pro 
iiillituto noftro fat copiofo expofuimus , ad problema* 
tis praedicti folutiouem calculi fi^bfidio pertexendam 
progredimur* 

Methodus folutionis autem duplex e&y prout 
ftellae pofilio aequatoris vel édlipticae refpectu datur. 
fîg.I. " In cafu priori, in quo afcenfio recta FM et'decli<« 
iiatio SM dantur, ad puuctuin eclipticae L Tna cum 
Jlella exoriens inueniendum in triangulo fphaerico 
SOM ad M rectangulo ex noto latere SM et axigulo 
SOM, altitudini aequatoris aequali, quaerendum eft 
lalus OM, differentia afcenJBonaUs ftellae pro data ha<« , 
biutione. Hac ab afcenfione recta FM in cafu figu« 



' rae^ guae ftellam ia hemifpliaerio pplum elcuatam 
complectente collocat, ablata^ innotefcit afcenfio obli- 
qua Aellae propofitae FO. In trîangulo FOL igitur 
dantur anguli FOLetOFL^ quorum îUe fupplemen- 
tum aUitudiuis aequatoris HOQ., litc obliqùitas cçlipti- 

* éae eft, vna cum latére comprehepro FO. Indeiuue« 
niuntiir latus FL, in cafu figurae^ aCcenlionem obli* 
quam FO quadrànte minorem referentis, diftantia 
puncti orientis L a puncto aequinoctii verni F, et an- 
gulus orientis FLO. Cognito autem puncto oriente 
habetur absque ncgotio locus folis ortui yero tam ma- ' 
tutino quam vefpertino rerpondens. In triangulis de- 
înde LXT, GVY ad X, Y i^ctangulis ex angulo orien- 
tis XLT=: VGY et ai-cu vifionîs XT vel YV eruen- 
dum'eft intervallum apparitionis LT Tel GV, qnod 
longitudini puncti orientis L additum locum folis T or- 
tui matutino apparent! çongruentem, a longitudine ve» 
ro puncti ex adverfo Ilellae occidentis G demtum lo- 
cum folis V ortuî vefpertino vifibili conuenientem 
praebet. > 

^ Px*orfus eodem modo inueniuntur loca folis cumFîg*Q 

occafibus ftellac quum veris tum mpparentibus conluu- 
cta ex defcenfione eius obliqua FW, qùae in cafu ftel- 
lae verfus polum eleuatum declinantis, quem figura 
exhibet, fumma afcenfionis'rectae FM et differentiae 
afcenfionalis MW eft. 

Hisçe praefatis haud dîfBcuIter conftare'poteft, fi 
eleuatiopoli dicatur Ç), obliquilâs écb'pticae t, afcen- 
fio recta ftellae propofitae' ce, declinatio eiusdem Oy 
differentia afcenfionalis A ^ lougitudo puncti eclipticae 
vna cum fi;ella eniiergentis L et angulus orientis ^ â^ 
haberi 

fin A = tang (p tang a 

T co8(pfin(og^A) y 

^ cosf cos^cos(flfc— A) — finglinÇ) 

cos d==sco8r fin^ + fiu t cos^cp8(<»-— A) 
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Ad arcum L ope fecundae formuUe ex fua tan« 
' gente perfecte determinanâum formuli^ mod<{ pirolatis 
adIuDgenda elt aeqiiatlo 

fin â" fin L = coô ^ fin (flft — A) 

in qua auteni afi*ecljonem functionis fiuâTefpectu figni 
uoITe oporteL Nec enim perpetuo angolos.J^ x8o 
gradibus minor ek, neque femper pofiiiuus man^ feu 
perinde iacet , vt in figura, cui formulae praec^edentes 
funt fuf^erfixuctac, fed.pro faabilationibus zonarum 
frigidarum inierdum negatirus fit, interdum • 1 80° 
excedit, femicirculo eclipticae, qui in zona frigida bo* 
reali ad auftrum , itx aulti^ali ad boream vergit, infira 
}iorizontem cadente. Yt îgitur in quolibet cafu angu* 
li B fpecles , ytpqte non fatîs functione cos B determi- 
naia, peruofcatui*, in fubfidium vocanda efi; declina- 
tîo puncti cclipticae Gulminantis, quae fi di<!atur Wy 
habemus 

taug w ==r tang « fin (o^ -*- A — 90°) ' 
= — tang 8 cos (ce — à) 



liliic 



^ cos f _ y - 

cos S" = — ' fin (<2 — w) 

cos vr 

cos 8 

cos (90° ^— ^ + w) 



cos w 

atque à erit fimilîs;ipfi ^O*^ ^r- (p + w, quum hic àf- 
eus et angulUs à in ti'iaugulo rectangulo, a mendia- 
no> horizonte et cclipticaj formato, fibi inuicem oppo« 
nantuiv 

In fphaeris extra zonas frîgidas mininuls anguli 
d* valor eft o, maximus 180^ graduum, vti facile de» 
prehenditnr: pro illis ergo fin B vsquequaque valorem 
pofilluum habet, atque fin L et fin (où — A) eodem 
figno alTectos efle oportet» vt confi.et aequatip 

fin â txtiLsas, CVS Ç fin (cù ■: — . A}* 
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Eadem a^ectlo functioms fin ^ obtmet pro liabi-< 
tatîombas aonae fngidae borealis , qiiando u — A in 
«Itero vel tertio quadrante verfatur, pro habitationi- 
bus jsenae frigtdae auftralis vero , cum oi <— » A in pri« 
^o rd ultimo quadrante cxiAit. 

rLfi bis igitur cafibus omnibus non necelTe ell^ vt 
reTpiciatur ad arcum 90*^ — ^ + w, fed fuperfederî 
poteft compatatîoçè ipGus w. Quo autem computos 
lêcundum formulas fupra datas commodius inliituî 
queat| adfumatiur in auxilium angulus ^ eiusmodi> 
▼t fit 

cot^=cot^cos(<«— A)reutang^«^-;^j^ 

Quo reperto babetur 

cos^ . .^ 
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cos 



(^+') 



. cot(^+g ) 

tangô= f — 

° cosL , 

Longitudo puncti otîentis L fie inttenta extemplo 
uot^as reddit longitudines, quas fol in ortibus fiellae Ve*» 
ris habet. Sunt eae nimirum Let 180° +1^ quarum 
iila locum a folè occupalum ftella ortum matutinum 
faciente^ haec autem eundcm ffcella ortu Vefpertino 
oriente déterminât. 

Pofito nunc arcu Tifionis =5 y ^ et interoallo ap« 
paritionis = a erit 

finy 



et longitudo folis in ortu fi;ellae matùtino apparentl 
L + a , in ortu eius véPperlinp tifibili autèm 
i8o° + L — a* 



— i6 — 

Vt longrtado puncti eclîplîcae 'cum ftcUa coocci- 
dentis) quamper L defiguabimus, ' et angulus qccÎt 
dentis, quem S* denotet| ex defcenfione llellae obUqua 
a+ A inueiùantur^ opus tantuinmodo eft auimaduer* 
ti, afcenfioixem obliquam piincti ediptlcae eodem ino* 
mento, qao llella înfra horizontem defcendit*, fupra 
eum emergeptU plSk i8ô° +flP+A, et longitudinem 
eiusdem 180^ +L. QuodQ ergo în formulîs ortuî 
conuenienlîbus in locum Tûûv où — A, L et B fubfti- 
tuantur 1 80^ + e» + A, 1 80® + L' et ô' rerpecfîne, 
obtinebuntur eae, quae ia occafiim quadrant et îta Tefc 
habent 

, cQs0fin(flg + A) 

? C08 s CO8 (p cos (fl6+ A) + fin ff fin ffl 

cos â\ = cos ^ fin ^ — fin ^ cos Cp cos («+ A) 

aequatio autem ,liîsce TormuUs ad perfectam ipfius L 

determinationem adilcieada efl , 

fin â' fin L^ = cas Ç) fin {» + A) 

Specics ànguli â ^tîaùi bic diiudicari débet ex al« 
liladine puncti eclipticae culniinanti3* Defignate fdli- 
cet declînatione puricli illius per w ,• erît 

tang w' = tang e fin {cù + A + 90®) 

s= tfUlg s cos ((Où + A) 

^ cos e , 

cos B ^ c'^Tw ''^'' ^9^"" — ^+w ) 

atquc Q[ fimilis arcui 90^ — (p .+ w'* 

In fphaerls zonae torridae et ytriusque tempera* 
tae angulus B" terminis o et 180^ continetur: quaï^ 
pro îllis fin â' femper raloris pofitîui eft> eademque 
affectio functionis fin à^ locum habet pro habitations 
bus zonae frîgidae borealis, quando e« + A in primum 
aut Tltimum quadrautem hiçidit, p,ro habitat ionibus 
zonae frîgidae xiulh'alis autem quum op + A in alterum 
aut tertium quadrantem cadlt. 



Incafibus modo memoratis necefle nou eft, ra* 
tionem ipfius w haberi, fed fufficit angulum â per 
cofinum fuum detèrminare. 

Adfumto nunc in fubCdium angulo ja buius^ 
znodi; ut lit 

tang (f> 

faabetnr 

, _ fin <M — eY - ^ 
cos ir — — „ fin <Z) 

fin /» i . ^ - 

Lohgitudlne* punctf occidentîs L' hoc pacto in- 
venta, longîtudp folis in occafu yefpertîno vero ftel- 
lae propofitae èft idèria îpfe arcus L, in pcçafa mar 
tndno vcTo eius'âdtem' i^o® + L'. 

Determiiietur porro ihtieruallum occoliationia J^ 
ope formulae . , • 
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fîna'=^"y 



~ fin y 

et longitudo folis m occafn ftellfte Tefperdno TifibiË 
erit L — a', veruni in occafa matutino appaieud 
i8o<» + L' + a'. 

$• X. 

Monftrato hactenus, ^omodo afcenfione recta 
et declinatione llellae alicuius datis tempora ortiium 
et oecarutun poëticon^nn ipfios inueftiganda fint, 
trapsimus nunc ad commonftrandum, qua ratione 
. idem praeftari pofBt^. lôagitudide ac latitudine ftel- 
lae datis, qui fuit cafus pQB:erior.in;§^^iE|eCf..mÇf 
moratofi» * 

B 
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tig. i. Prmiam itaqae m tiiangulo fphaerico EPS es: 

^^ ^* datLs lateribuâ ES, £P, quorum illud di^antia ftellae 
a polo eçliptieae boreo, hoc diftantia polorum eclipti^ 
cae et aequatoris eft, alque àngulo ab iis comprehenfo 
F£S, diftantia oirculi latitudiois ftellae et coluri- fol Ai» 
tiorum, quaerantur latua PS, diftantia^ ftellae a polo 
xnundi et apgulus pofitiouis ESP. Tum in triangulo 
F S R ad R rectangulo ex latere P S , modo repettx> et 
latere PR, eleuatione poli, inueniatur angulus PSR, 
qui in cafu Fig.L ftsllam in horizonté ortiuo referentis, 
angulo pofttionis ESP auctus^ in cafu Fig..II. au* 
tem ftellam in jhorizonfe occiduè éxhlbentis, eod'em 
dimlnutus anguldm ESR « ciroulo latitudinis et ho- 
rizunte comprehcnfum' praebet In triangulo deniqne 
LSN ad N rectangulo ex latere SN, latitûdine ftel« 
lae, et angulo L.SNs=ESR quaeratur angulus 
orlentis vd occîdentis SLN sac J&LG et latus LN, 
, differentia longitudinum ftellae et puncti orientis vd 
occidentis, qua Cognita et ipla longîtudo puncti orien- 
tis et occidentis innotefcit. . . 

Solutio modo indicafa^ vocatis lohgitudinè ftel- 
lae A> latitûdine /B^ angulo pôfitionis o*, et feruatis, 
quibus hucusque ufî fumus, denominationibus, formu- 
jBs comprehenditur iamiam in médium proferendis. 

lâueniatur arcus auxiliaris'u'eiusuiodi, Ttfit 
tang u =3? tang a fin A ' . 
et erît 

fin tfg=s ' — ^ cos r 
cos u 

coa(/3 + u) 

*'*^'^ fihu *»°«^ 

cois 0l=s cot (iS+u) tang ^ 

'qœbus formolis aequatîô 

cos j £n ^ == fin tf cos A 
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fubiangénda eft^ vtpote quae arguît^ in fignis defoett* 
dentlbtis angulum pofitionis fieri negatiuam fiue oon« 
tra cadere, ac in afcendentibus. 

Deno^tis nunc angulo^ qui ab horisonjte et de» 
dinaiîonis cirqulo çbmprehendilur, p«r %, arcubitt 
vero, quihoâ longitudo llellae a îongitudioibus pundi 
onentis et ocddentis differt per d et d', habetur * 

Rn(P 
fin 35 = Y 

^, COS0 

tang d == fin j8 tang (x+o) 

Gos d = cos /3 fin (^^-('0') . 
. - tang $ 

**"«^= fiifd- 
L=!A — d 
tang d'= fin /3 tang (x — o) 
cos â'= cos /3 fin (% — 9) 

*^S^= fi^^ 

L'=A+d'. ^ 

Quuin vterque angulorum 5^ et B^ in Iphaerb 
zonae temperatae borealis in tra limites o et 90^, i^ 
fphaeris zonae temperatae aoftralis autem intra UmU 
tes 180 et 90^ contineatur^ patet arcus d etd' pofi« 
tiuos aut negatiuos efle, pi^out pro illis latitudo )8 bo« 
rèalis aut auftralis, pro his auftralis aut borealis. fue«: 
rit. Vnde colligitur^ generatim in fpbaeris zonarnm 
temperatarum ftellam, quae latitudinem habet polo 
ech'pticae eleuato cognominenij^ oriri cum edipticae 
puncto antécédente y occidere coai fequente: qu^a 
vêro oppoÇtam, oriri cum puncto fequente ^ occidere 
çum antécédente^ Haec régula tamen minime VniTCÏP- 
falis eft^ neque ad fphaeras zonae torrida^ô vel alta*!* 
utriiu frigidae n^stendi debet^ in quibus Aella aliquando 

B a / 
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cam pnticto eclipticae antécédente^ ali^ando^ cum fe« 
queute, et oritur et occidît. 

- $. XL 

Poflunt varia adhtic circa ortus occafusqife Rél" 
liairum excogitari problemata, fed eoram explicatio 
ad inftittitum ndftrum non pertinet, ex quo ea tan* 
tutu attiugenda erant, quibns in fequentibus lemma* 
tura vice vtî poflemus. Redimus ergo, vnde éxorfi 
fumusy ad locum Vîrgilit §.11. laudatum et a nobis 
iam, vti infcriptio huius fcriptlunculae promittit, ex* 
plicandum. 

Quaeritur nimirum, quodnain lit illud fidps^ 
qiiod Pleîas occidens fugere, et qualis fit ratio , ob 
quam îd fugere, dicatur. ^. 

Prîu.squam ad fatisfaciendum liuic quaeftioni 

accedamus, necefle eft, vt videamus, quid verbum 

fugere ad fidera .translatum fibi velit. Quod vt 

eruamus^ inueftigemus bportet ea aflrorum phaeno^ 

mena, in quibqs alîqua fugae fimilitudo iuell. 

Ac priraum quidem hic nobis occurrit motus 
prîmî f. commuais phaenomcnon îllud, quo fidera 
quaedam aliis prius", ad meridianum vel horizon lem 
appellu^tur, ideoque praecedunt, alteriÂ fubrequen- . 
tibus. Qui tenoi* ab iis perpétua Xeruatus fictiooi fu- 
gae Ipcum praebcre potefl;, vt fcilicèt fidus praece- 
dens proxime infequens et.fimul cuui ipfo fuper ho- 
ri^otite «xiAens fugere ab eoquc fugari dicatur. Hoc 
refpe<^u Ajpatus L^eporem a Cane fugari > iUuraque 
Iininc fugere perliibet, de iis fie çautans: 

« 

^/j^fjLfvsff v/^oùTCù TTUvrcù dtoi>Kerur uvTctç oy uîe) 

^§iÇt€S,è^07fiâ€V (JiéçiTÙf /JlSrmTi èotKûûÇf 

Phaen. 3^&~34i. 






vbi quîdèm cum ratione fugae aftronomîca phyGca 
ralio ex indole yfuque animalium aftris nomen dan- 
tium petenda peropportune et mirifice congrult. 

Eodeiu illo refpectu Pléiades Orionem fugere 
finguntur ab Hefiodo verfibus hisce: 

Eî Si (TM vuvrihlfiç ivtnrefjLÇêKov 'l/Jieçoç cctç^j 
Eut uyTlhfjïoùSef , (r^eyoç o^ÇifJLov *SlçtûûVoç 
^evyovacùty T^lnrcûaiy h fisço^tiioc ifcvrov — 

Op. etD. 6i8 620. 

Altepum phaenomenon^ quod fugae Tpeciem prae« 
, bet| eftoccaCus iideris alicuius, oriente alte^o. Qui euîm 
Jemper fefe occultât^ quoiiescunque alter comparuerit^ 
is hune yitare et fugei*e lûcque illum terrere et fugare 
yidetur. Duplici autem modo Tuga in fidus, quod 
oriente alio occidit, cadere poteft, prout Icilicet iu.hae 
transladone aut ad ortuiu occarumque quotidiauum 
ant^ad poëticum rerpicitur. Priorem rationem rccuta3 
éft Aratus in Scorpione Orionem de caelo fugante : 

O^ KCù) htéçXfiiABVCS Çofiés^ ixéyeiy *£lçla>ve6. 

;Phabn. 636* 

Emergente enîm illt> fupra horizontcm Gràeciae hie 
inira enndem labitur, vieîIRmque illum fiigit. 

TovveKCù Si^ au) <l)eù(r) wçecioBsv I^^o/l^^vo^ 
^KQÇnlov^ *£lçimcù 7§eq) %âoyoç €<rxccro6 Çivyem^ 

Ibid. 646. 47. 
Altéra ratio obtinet in, Vijrgilii loco 

Père Jbbis Jaàio : tun^te quoque, Medica, putres 
^ccipiuntjidçi^ et mHip vemtanrma curoy 
Çandidus auratis aperit quant cornihus annum * 
Tour us y et'aduerfo cedens Canis occidit ct/iro. . 

Georg. I: î2 1 5 — 2^ 8, 

vbi Canis occafum vefp'ertinum facicns Tauro circa 
idem anni tempus oi^tu màtubînô ôrienli cedere^ fiue, 
quod eodem reoîdit, ipfum fugere dicitur. 
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Exploratofenfu^ utita dlcam, aftronomico tri- 
bucindo formulae de fidere fugieute alîud , enameratb« 
queyariis, quibus ea applicaripoteft, cafibas^ quae« 
Aipnem fupra expo&taai adgredi iam licet» 

Princîpio igîtur tnemlfeftum eft, neque pri« 
mum neque alterum cafauin, in quibus fja^a allris 
afifiûgi poteft et folet^ hic obtinere. Quum enim om« 
nia aftra a pifcibiis denommala eam pofitiouem in 
eoeio teneant, yt Fleiadas in motu communi prae« 
cédant^ neque vllum eorum, Pleiadibus fub horizon* 
tem defcendentibus^ aut ad occafum vergat^ aut fa* 
pra horizon tem afcendat, Pleîas PiTcem non eo re- 
fpe^tu fugere dîci poteft: , ijuo eadem ab Hefipdo 
Orîonera, vel Orioh ab Arato Scorpîonem fugere 
praedicatun Tertius ergo cafus folus fuperefti in 
quo ortus et occafus poëticus allri fîigantis et fiigien* 
lis fpectatur, et qnem eo facilius et'libentius qui vif 
hîc adriiîferit, quod exemplum eîus iam in loco Vir* 
gîlîi modo prolato habuîmus. 

Neceflb itaque eft, Pifcis fidus, quod Pleias ceci* 
dens fugere dici po05t, fie in coelo coilocatum efle, vl 
oi^tus eius vefpertinus (matutibus enim ex iis, quae 
modo dicta funt^ excluditur) fuper horizon te Romano 
circa idem fere anni tempus contingeret> quo occafus 
matutinus Pieiadis eueniebat* Praetei'ea res ipfa poftu« 
lare videtur, vt fidus illud ex eorum numéro fit, quae 
aliquam apud veteres in defcribendis temporibus figni* 
£candi5que telnpeflatibus nacta funt celebritatem* 

Hisce requifitis nullum fidus pifcis nomine in* 
figm'tum magis refpondere inueniiur, quam Pifcis 
notius a Soruio iam htc repertus. Primum enim or« 
tu^ eius yefpertinus fuper horizonte Romano praece- 
dcbat occafum matatinum Pieiadis fpatio temporis 
liaud admodum longo et ei.fere aequali^ quod inter 
apparentias Tauri et Cânis loco pix>xime citato me* 
moratas intercedebat, adeo yt Pleias malutinc occi*- 



-- a3 — 

dens Fllcem notlum verperUno 'ortu orientem fagere 
^x VirgUii r^tione recte dici qneaL Deindç Pifcû» uo« 
tiuseft ii^ter ij^lafidera, qaoïxu)i prae ^iisveteres ia 
iiti^lAObtrlfàiC £ tempeiUtum figuificatioaibuâ rati^ 
nem habue;i;int, vti (ex Ptolemaei libro ^) de appa^ 
rentiis fiel l arum inerrantiuni patet, iucjuo 
luçîdae Pifcis no^i prtus et occafos ad folem relatif 
addito fimal eorum ex Ëucteraoni^s ^^) Hippar« 
chi, Caefaris et aliorum obferuatioQibus figiiifî«« 
catu, dîligenter tiotati funt. > 

Quantumuis egregie haec conrpi.rent ad perfua* 
dendum^ Virgilium, quum Pleiada Pifcem fugere 
eaneret^ Pircem. notium in mente habuîfle euyidem- 
que intellig! volaiffé, attanien dubium fuboriri poffit^ 
num Pifcis fimpliciteir de Pifce notio dici queat. Ve« ^ 
rum enim yero quum Pifcis notius folitarius quali et 
plane feiunctus fit a geminis iltis in zodiaco pofitis^ 



"*) Edito a Petavio !n Vranologio^ quod 
primum feparatim Parif. z63o prodiit> deinde in Tom^ 
VX Qpfrli de Doctrina Temporum Amilelod» 
1703 recufuip e&. Introductionem Ptolemaei^ çuam 
Petauiùs praetermiferat^ et varias lectionese codice Sa* 
vUiano defcriptas pnblicaoit Fabricias Biblioùkm 
Crraeclàh.iy. cXIV. 

**) Metoiii, celebrî ivvsetisnotxTiflioç f. cycli vu* 
deuigind annorum conditori coaeuui. Inllituerunt au- 
tem allronomi poA Metonem^ vti refert Theon ad 
Arad Diof. vf. 20. > tabulas Geihino {if^gog. c. 
14) et Vitruvîo (Lib. IX. c. 7) irapocirîfy^arA (quod 
poflls raddere affiches) dictas ia publicum propor 
nere, in quibns de liiigulis annis periodi nouemdecenna*" 
lis prognollica , hiterque ea aêris mutatîpneâ inlîgniores 
cum ortibus et oçcafibus Cderum coniunctas , in vrum 
vitae» agriculturae inprimis et reî naudcae (cfT Açhil- 
lia Tatii Ifagog. in Arat. art. 5g) enulgabant Ex 
bis parapegmatis dein fcriptores ilei ruAjcae librîs fuis^ 
quantum in rem efle ipfis vifum fuit^ infe^iiiere. ' 
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ille omnino intelligendns ell, vbi de piTce, tamqmun 
aftro, firigulari numéro tantum fit mentiO) nifiad^ 
iuncta aliud fuadeant. Comprobatur hoc tam loco 
Manilii: 

Jli quum Je patrio producet ab aequore Pifcis, 
Jn cadumque ferens alienia finibua ibit; reli^» 

AsTRON, V. 394 et feqq. 
tum etiam Ovidii 

- — — Quotiesque repéltit 
VerliiemenLj Pifcique Aries Juccedit aqiwfom 

Metam. X. 16 5. 

In illo etiim de noLio Pifce agi, inde manifeAum eft, 
guod alibi îam (IV^ âyi) de iiifluxu pîfcium gemiQo* 
ru m in horofcopo conllitutof'um in recens natoa fuit 
fermo: hunc;yero vt de aller utro pifce- in zodiaoo 
collocato ejcplicemus, facit conimemoratio Arietifl| 
fideris, quod et ipfum in zodiaco politum Pifci ati- 
que fuccedit Adde, quod Aratrfs ad Pifcéra notium 
defîgnandum nudo. ^x^^qç vocabulo vfus eft^ dum^' 
Cancro éxoriente, înquit; 

Phaen. 572. 

^bi in Ciceroniv et Cermanici Phaenomenomm 
verfiouibus proGraeco 'l%3vff foîumLatînum Pif ci a 
legîtur. Ai locom de Pifce notio exponere^ ratio ab 
Arato in defcrîbeudo fiderum ortu et occafu inîta (cf. 
verf. 559 - 568), modusque occidendi ipfe, Vert 
575 et 76 depictus, iubent. Quocîrca inter fîderai 
quae Cancer cxonens obfcurat fiue ad occaCum impellit 
a Fefto Avîeno (Arat Phaen. verC 1081) Jujiri 
incolay Pifciê ah Hygiuo autem (Aftron.IV. 12.) 
diferte Pifcis notius nominatur. Ne quîs vero 
aJiquid poëtid modo, quo vocabulum ^Ix^^oç adhi- 
buît Aratus^J fubefTe opinetur, oblîarit f'iu.«idom TPaè 
exempla apud fcriptores proiaicos, veluti Eratofthe- 
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I 

nem^ 'Hic enîm fuae Pifcis tiotii de(friptîoni (Ca^ 
tafieriCm. Cw 38) nîl nîfi verbnin Ix'S^^ praetnîlit, 
et fimiliter Pfeudoeratofthenefiapud Pètaùîum 
in Vranolôg. Tocabùlum iftud fine vUo àppofito bis 
(p. 358 C et* p. Q 5 9. A) de notio Fifce ufurpanit. 

Reliât diffîcultas adhtic tollenda in âdiecto epî- 
theto aquo/î. Sed fi accipiatur pro inibriierpji' hquas 
debuntîante, id quod vfui dicehdi conuenity^'adinodum - 
èximie îa JPifceni notium quadrat 

Na|n in Ptolemaei libro fupra laudato.,ort]is lu* 
cidae Pifçis notîî tam vefpertinus hîc poftulatus.*), 
quam matutinus ^^) occurrit cum fignificatu pluuiae 
et fitillantis imbris, adeo yt ille pifcis iui*e .meritoque . 
a Virgilio pluuiam denuiiLians praedicari. potuerît 
Haec Pifci notio adtributa poteAas^ iu orturfuo im« 
bres ciendi^ ell qnbque caufa , cur poëta Fleiada iR^^ 
fidus vitantem repraefentauerit Etenim quum ipfa 
xnunere perfângeretur ortu fuo primam aëftatis par- 
ttuiy amoeuidimnm anni tempus^ annunciandi^ et 
quafi adducendi , Pifcem notium , qui hiemîs et caeli 
pluuii triftis nuncius exiftèbat, nin potuit non aueiv 
fari: quare in ortu eius fefe recipiebat, trifi.iorque 
ipfo^ in hibernas rndas defcendebat* 

§. XIL 

Nifail iam reftat, quod ad confirmandam explî- 
cationem, quam hue ysque tradidimus, adhuc addi 



>*) Is in parallelo horamm XV 1. e, fiib eleuatîone 
jioli 4^*^^^. fecundum Ptolemaeum die XIX -menfis 
Thoth, coi in Galendario Romano rélpon^et XVi CaL 
Octob.9 eueniet)at. 

**) Vîd. quae ad dîem XVîTI fnenfis Pbarmuîhî î. e. 
id. Àpril. et ad diem IX menus Pachon i. e. IV Nonl 
Mai. adnotata fiint. 
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.pot&tj" quam iodklam tenbponiài , quibus «pparentiat 
Tauri, Çanis et FiTds iniduobus Virgilii locis mémo* 
ratae fuper horizonte Romanp i. e. fub deuatione pol| 
4i^ 54 primQ anno luliano, ad quem fine dubio Cae« 
iâris conftractum erat partepegma ^)y coiitkigebant 
In ils autem compùto eruendis hoc modo Terfatua fum. 
Longitudiues ftëllarum e çatalogo Mayeriano 
fabductiis 25^ 3 a' 8'', quibus aequinoctia ab anno 45. 
a. C. înde vsque ad aonum 1 8oo p. C» (ecundum oal- 
culos III. Zachii retroceflerunt, deduxi» latitadines 
earum vero e Ptolemaei çatalogo dl^^u^^^^» quam 
e recentiori aliquo, correctione ob mutatam eclîpti* 
cae obliquitatem adhibha^ deriuare malui. Obliquf* 
tatom denii^ue ecliptîcae primo anno luliano conne* 
uientem itîdem ex lU. Zachîi ratione ftatùi = a3^44^ 
Sic fequentes obtinui ralores quantitatum fupra de« 
fignatar^m : 



Fro lucida Fleia- 1 Pro Cane ma» 



A 



dum. 
3i°4o' 
I 3 4oB** 
i5 38B 
:ao 5o 
43 54 
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lom. 






75° 

39 
i6 

5 

44 



48' 
lo A 
5 A 
54 
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Pro lucida PUcit 
notii. 

==! a3 o A 

=s 4l l5:A 

==s i8 7 
=5 6a 39 



Ex hiflce valorlbus ortui et occafui communibus dt» 
rivantur fequentes deteçminatlones : 



'^) Caeraris libros de aftris laudant Macrobius 
Satura; Lib. I. c.i6. et Plinins in indice libri XYIU: 
illis vero, parapegma întextum vel annexum fuilTe da« 
mondrant ea, quae Plinius Libr. XVIIl, et Ptoleinaeui 
in libro fupra allegato inde proférant. 

**) Petita eA haec latitude ex fuyeiL cuvri^. libr. 

va c. 3. 



«7 



Pro ortii lu- 


Pro ortu lu- 


Prooccafa 


Pro occaAi 


cidae Pleia* 


cidae Pifcis 


Incidae Pleia* 


Ganistnaiom» 


dum. 


notiï. 


dum. 




' d= 7^43' 


= — 67*» a4' 


d' =: i*> 34' 


= — aff^aV 


L=a3 57 


3= ia 64 


L' =: 35 14 1= 49 aS 


1 i»=a5 3X' 


= »4 4* 


y =: 66 59 


1= 61 a4 



Statuto nuQC arcu TiSonis pro ftellis prlmae 
ina^nitudinisy. quandp ad easdeza partes meridiani 

\^ cum Sole conftitutae funt, = ia% pro ftellis tertiae 
magnitudinis autem fub eadem conditioDe = 1 4% in«> 
T^tur pro Gane a =:i3^ 4a'^ pro lucida !Pleiadum 
yero, a.=> 34^ 10'. Hinc loous folis in occaru Canîs 
yefpertino apparenti, incidit în 5*^ 44' y, ia ortu lu- 
cidae Pleiadum matutino vifibili in a 8^ 7'^* lUum 

«^ ipccupabat fol III.^CaL Mai. hune XL Cal. lun* Prior 
jdeterminatio prope congruit cum illa y quain Ploie- 
;niaeu3 in libro antea ' laudato exhibet. Namque fe-^ 
i^undum ipfum Canis in parallelo horarum X,V i. e» 
Xub eleaatione poli 4o^ 56', a qna altiiudo poli Ro- 
jnae haud multum diftat y die III menfis Pachôn i. e« 
IV Cal. Mai. absoonditur '^). Pofterior tleterxniaaiio 
icomparationem non inuenit, quiia Ptolemaeus Pieia« 
dum apparentias neglexit ^^. 

' , £x tabella praecedenti deriuantur porro absqne 
pegotio tempora ortos verpertini veri lucidae Pifcia 
potii nec non occafus matutini yeri lucidae Pleiadum. 
nie fcilicet eueniebat Sole in 1 a^ 54 £s exiftente^ hic 



*) Plînîus (Libr. XVIIL c. ag) Canem eodem die* 
qao Ptolemaeus, bccidere tradit, Columella 1 Lib. IX, 
^ a) éum Pridie Cal. Mai. fe velpere celare dicit. 

**^ Plînîus (lib.n. C.47) exortum Vergilianun in aS^ 
.^(totidem partîbnsTauri, quoi anteaAquarii nominatae) 
fi^ri perblbet ; errai autem în tempore inde eliciendo. 
Ponit enhn ex fnlfa» quam Lib. IL c. 19. et Lib. XYIII* 
c a5 tradit opitiione» aequinoctia et Ibiftitia fieri in octa- 
Vif partibus fignorum^ YI Id. M«L loico XIV Cal. Inn» 
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codem vepfaute în 3® 1 4' ni ; quibns locis relpondent 
VIII Id. Octobn et V Cal. Nouembr, Dies poftremo 
nomînûtus idem ipfe eft, qui a Varrone et Colu* 
me 11 a occafui matutino Pleihdum adiribuituTi et 
quem Virgilium eliam rerpexifle probabile eft. 

Quodii iam ponamus, eum paritei^ de vero ortu 
Pifcis DOtii cogitalTe, quum veteres èiriafiiÀOtaloùç Tuas 
non minus crebro ad veros ortus et occarus^ quam ad 
yllibiles direxcrlnt ^ idem fere temporis interuaUmn 
iiiter apparenliasPleiadis et Pifcis notii ac inter Cpeitms 
Tauri et Canîs îuterponitur. Verum ,nec /lifferentta 
euadit magui moment!, (i pocla ortum rerpertinom 
apparéntem in meute habuifle dicatur. Nam fta« 
tueudo arcum vifionis pro ftellis primae magnitudinifl^ 
quum foli ex aduerfo poGtae fuiit, == 8**, reperitor 
pro lucida Pifcis notii a = 19® 29 ; proinde ortuâ 
eîus vefpertinûs TÎfibilîs e^enîebat foie în 23* 25' ÎÇ 
liaerente î. e. XIII Cal. Oclobr. f. die XXII menfis 
Thoth: quae deterrainalio pauUum recedît a ratîonc 
Ptolemaei, eidem orlui in paralleio horarum XV dlem 
XIX. menfis Thoth aïBguantis. 

Vtracuraque tandem fententîa de ortu Pîfcîs noû 
palmam tulerit, Ulud tamen cerlum eft, î Ifcem no* 
lium Romae, die qno occafns uiatutiims Pleiadu^ fie* 
bat, vefperi fupra horîzoïitem ortiuum baud mnlto 
eleuatum fefe oftendifle 9 id quod àd dicendum, Pleia* 
dem ab ipfo fugarî, fuflîcit. 

§. XIU. 

Priasquam hulc commentationi finis imponatoTi 
ne quîd in ea defideretur, haud ab re fuerît, yirorum 
doctorum, qui in expHcando> circa quem noftra ver- 
fatur opella, loco, diuerfam ab hic propofila rationem 
feculi funt, fententîas exponere. Tentaruni antem 
varios diflBcultatîs, quam libi reperirc vifi fuiit, tollen* 
dae modos, quos ordine recenfebimus» Quidam igitur 
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s iii^ fûgam damtaxat fideri, aliud iamotu occafu* 
jue diuriio auleuertenti^ adlribui putantes/ quoniam 
H> pacto, fugaiD inPJeiadein, yt quae Pifcem uotium 
ion praevertat, yerum fubfequatur, noncadere iatel-* 
exerunt, aut locum omimio inextricahilem pro- 
luntiarunt^ itaque nodum disfecarunt potius quaiu- 
bluerurit, ficut Fetauius *) et Kaeftnerus **), 
lut Pifci noiio aliud fidus Fleiada in motu diurno fe* 
[Uéua et ab aqua denominatum fubftituerunt, quemad- 
nodum RuaeuS; qui Hydram hue intrufit, aut de- 
lique Petaiiii et Kaellneri^ virorum in rébus mathe- 
naticis exercitatiiRmoruni) auctoritate inducti ab omni 
îxplicatione are aftronomica petenda abftinuerunt, lur* 
:em loco ex poëticis rationibu^ quaerentes, vti noQxa'* 
;es H ey n i u s ac ^V o f f i u s. Alii verba Seruii fiiper ^ 
oco noilro ad orjtum occarnmquegeneràlem f. diumum 
xahentes, quum nec lie Pleiadem a Pifce notio fugari 
pfumque viciiBm fugere dici pofle animaduerterenl^ Gde« 
'um eorum, quae^occidenfe Pléiade oriuntur, vnura.vel 
tlterum, oui quodammodo nomen pifcis indi poIBt, Pifcàs 
lotii locum capere iuflerunt^ yelnti Delphinum aùt 
icorpioueni, quorum ille a Mufonio atque de I< 
>erd«, hic a Drydenio in f^bGdi^m yocatus efi 
Tandem nuperfime Horsleius Uhello ûngulari di 
[uobus lemporibtis mellationi a Virgih'o conRituti 
ojnmentatus ^**), yerf. a 3 4 et a 35 ortum Pleiadi 



'^) Varîar. disfertatt. ad Vranolog. Lîb. ET. c. g. 

**) In epiltola de loco noftro ad Heynium.jTcrîptf: 

uae in huius tert. edit. Virgilii Tom. I. p. 638 ,exta* 

)uae ex Riccioli.Âlmagelto adduxit, pauUulnm de^ 

>riit/vir alioquîn perrpicacillimus^ Ricdolo fententiam 

erabfurdam afEngens. 
» ■■ 

***) On VirgiPs two Seafons of Honey .... by Sa-» 
mel Horsley. Lond. i8o5. Vid. relat. in dlario litte«i 
ario Goettingenfi 1807. 18. Stûck. 
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W*perliiii2m f. afCFoàychum indiûari 6t per fidaa.Pifds 
aquofi cilteratroin pifcium geminorum, quorum or- 
tus matntinus f. heliacus Romae cirpa idem fere tem- 
pus aC occafi^s modo commemoratus Fleiadis' cobtiii^ 
gebat^ fignîficari cenfet ^ 

In r^ellepdis hisce opinionibus non eft^ quod 
muUî fimus. Pauca quaeîjam tèmtum admouuiflfe 
fuiBciet Deeixarunt a vera expticationis via ?iri I 
docti, quum noii modo omne^ caAis fuprà «uohitoi^ . 
in quibus fuga Cideri alicui poteft «t folet adr^ribiy anie 
oculos non habuerint, yerum edam locum alterum, m 
quo Virgilius apparentias Canis occidentis et Tifori 
emergentis eodem refpectu conianxit, vt altero occa* 
fum Pleiadis et orlum Fifcis, in cqmparatibnem adhi-* 
bere neglexerint^ Hic enim iam ab Hartmanno 
Beyer *), 'MaeAlino **) atque adeo ab illis ipfis 
TÎris recte axpofitus, poterat ac debebat eoa in yiam 
reducere.' Ceterum Tua quaeqoe interpretationum 
prolatarum prèmitur difiScuItate. Sic^ qui Delphimim 
fubPircift nomine întelligi voluit, rationem fitus fphae- 
rae, qui Romae obtinet> non babuit Horsleiî fen- 
tentiae, ejt qua mellatio altéra itidem in tempus ver* 
num incideret, obftant hibernae vndaé, in qnas 
Pleias defcendere praediçatur, id quod et ipfe yir dô* 
ctilBmus Fedfit^/et frâftra conatus eil diluere. 



^) Quaeltîon* in libellum de Sphaera Joan. de Sacro 
BttAo. Francofiirti i556, p. 149. 

^) Epitom.* Afironom. Tubinjgae 1610 (eâ..alt.) p. 
254. 



I I 



IL 

DE INSCRIBENDO TRIANGV- 

LO SPÉCIEI AC MAGNITVDI- 

NI& DATAE IN CIRCVLVM PO- 

SITIONE ET MAGNITVDINÈ 

DATVM: 

AD EXPI,AI$rANOTM 

f 

tOCVM IN PLATONIS DIALOGO, QVf 
INSCRIBITVR JAENO, p. 86. e. — p. S;, h. 



\ I 



I ^ 



» ■ 



* • .»■■ •• 



> 



: 1 1 ^ ■ 









9 
■ « 






^ r 



/ 



• I 



^ . . . . / i . 

■** ' «^ '■•.'.». 






♦ ' / 






/. 



33 



*,■"- n w— — — — — — 



^ocrate!) eo, quem titulus indicat, loco quae(i;aneiii| 
vtram virtus doceri poffît^nec ne^ geomeârarum more^ 
adrumta ^uadam de vi atque nAtura 'Wrtutîs hypo« 
tliefi, tractAturus, vt Meiionem huic dirputandi 
generi' praeparet, exeoaplum % Geometria deprom*« 
tnm adfert, ia quo fcilicet, quid fit ex hypothe^ cou» 
templariy demonllret^ quodque his coçitinetur yerbis 
ipfius: 

' Kiyt» Se ri i^ u'jfoB^asoûÇ cifSe^ Zçtfsç ol .y et»* 
liir^t TtoKhoiKtç <nco^ovvTXi ^ èTre^uv ris sçtirccê 
uvTovÇj oîov 7f€ç) xcûçlov^ eï olovre iç rovjis rov 
nvKhov roiero %«f/oy rçïyoûvov ivrccâijvoci' 

Ante orania animaduerti oonuenit^ hic nou d^ 
" tnùdo foluendi prQblematis alicuius , fed potius de 
' polfibilitate folutioui^ quaeri. £a autem inueftigatur 
analyfi, i. e. fingendo, factum iam efle, quod faden- 
duiu proponitur, atque perea, quaeinde confequun- 
tar^ progrediendo > donec perueni'atur ad aliqmd^ 
quod in poteftate fit. Hac ratione deteguntur fiiuul 
cafus, in quibus propofitum fieri poteft, in quibus 
non, quorum diftînctio et enumeratio apud Graecos 
geometras âioçicftoç ^) audit. . ; 

Quod iam ad quaeQ:ionem geometricam a Socrate 
exempli gratia allatam attinet, illa définir! pofl.uIa« 
tni:, num datum triangulum dato circulo queat inclu- 

♦) Vid. Pappi Coilcct inatliem* lîbr. Vil. ptàTéf. -^ 
'Secujadiim P r>> c 1 u m (comment, in |L.ibr. prim. Euclid. p: 
19) Léon svpà itùpttrfiivt ^cr« ivvariy i«r/ 70 ^Tjroviàa» 
vw xpifiXif/Jun , u»i tiré iivifmrov 

C ^ 



— 34 —, 

^dî, h. e., eî fie applicàri et fuperponî, vt vertîcibuj 
aiigulorum triaiiguli in circumfereritiain circuli caden- 
lihus quodiibet trianguli latus parti perîpheriae fub* 

teiidatur. 

Vt eruatur condîtio, fub qua problema dein* 
fcribendo triaiigulo datae magiiitudinis circulo dato 
generalîter acceptum rolutioiiem inuenlt, contemple- 
mur triangulum quodcumque ÂBC ;^ cuius latera an* 
gulis A, B, C fubteufa comparate dicantur a, 6, c> et 
quod cîrculô, cuius radius per r defigriabitur, 'in* 
rcriptum fit. Quodfi iam difi:antia c^ntri circuli a me-' 
dio bafis, quam. funiamuR latus b efie^ dicatur c, per- 
pendrciilurû autom e vertîce trianguli B in bafixi de» 
milTum A, habetur fegrauiti^ bafeos perpendiculo dî» 
vide per^^ denotatis 

I) ff+ hh = aa 

D) gç + /lA == ce . ^ ' 

III) / + 5-=i 
IV) rr = i 66 + «s = Cf-\^J + TA — sj» 

== ri 6 —gf + Ch — zj\ 

Ex IV) efficitur ' < 

• i) -xhz =ff+hh bf 

2) a hz = gg + hh — bg 
quibas aeqaalioiiibus addilis fit 

4 A2 = 2 hh +//■{■ gg — brf+g) 

= a hh +ff + gg - <7+^)* (ni.) 

'^ 2hh— "ifg 
fiue a 7jz = hh-^fg 
J^h —fg 



hinc 



et 2z 



aA 
h* ifghh \ffgg 

^hh 



proiade rr = za+ ^66 



s+f[±lMll£ 



**■■» 
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Chh-itffJ Chh-\.ggJ 
4 hh 

nacc 



ac 



ah 
mde elt irXh = aXc. 

Ad inicribendum igitur triangulum datae*iiia« 
Tiutudînis cii^culo dato requiritnrj yt irectanguluiiiy 
][uod fub diamètre circuli et perpendiculo ab alîquo 
Lrîlateri angulo in laius fubtenrum demiflo (Dontinetur^ 
ic^uale fit rectangulo fub lateribus angnlum iftniu 
:omprehondcntlbus contento *)• 

Hinc deriuantur abs^ue negotio deternîiiuatioiiM 
liuerfis triangulorum generibus compétentes. ' , 

i) Si datum ti'iangulum fnerh rectangulum'eîus^ 
jue hypotenufa &, erit aa -{^ ce =?= bb 
l e. ob I) II) et lU) ff-\-gff + 2 hh=ffJr afg-{-gg 
hînc hh ^=^ fg 
et aa=ff+fg=^bf^ cc^=:gg'\'fg^bg '' 
ergo aacc= bbfg= bbhh^ àacssbh 
atque r=ibh: 2h=^ ib. 



*) Deraonihratio mère geometriça hmus tbeorematb 
jf defitleretur^ Cgnetar punctum^, in qup peipendicu* 
!um baG occarrit^ D et alter finis diametri^ É^ umgatur- 
jae recta A£. Quo facto triangtilum ABE triangulo 
BDG ôb ^ngulos £AB, BDG ractos et angulum A£B 
^£leni„ IfL 21 ) aequalem angulo B^CA aequiangulum 
srît, quare (Elem. VI. 4)BD : BC = B A : BE, guae 
qR ipfa theorematis enanciatio. — Vîd. The éléments of 
Enclid by Robert Simfon B. VI. Prop. G."* Thorii. 
iîmpfon's Eléments of Geom. B, III. Tbeor.. XXV. 
Legendre Eléments de Géom. Liv. IIL Prop. XXXIL 
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Oportet igitor, diametrus cîrculi, cui datum 
triangulum ret^taugulum infcribenduiu e(l, hypotenn* 
fae aequalis fit, quae quidem determinatio ex notiiEuu 
propofition^, qua angulus l'a femicirculo rectus eQi 
demonilratur *) , fponte confequitun 

a) Sit datum triaiigulum aequicraruxD; bafin lui* 
bens b. Quia igitur a = c^ eft 

aa 

^^ T 

Vtrumlibet ergo crumm aequalium média pro« 
j]ioirt|onalis*eft inter perpendiculum e vertice iriangafi 
in bafin demiflum et diatuetrum clrculi datam trian* 
gulum circumfcrîbentis. Recta igitur in alteratra 
bafis extremitate ad perpendicolam cruri adiacenti 
iuQllens, Tbi producta fuerity fecat ^perpendicolnm 
e yerticie trianguli in bafin demiflum itidemque pro* 
ductum tn attero diametri fine, cuius rei ratio ùidk 
ex propofitioûe Fubnr. i; commemorafa deducitiir. 

3) Si datum triangulum aequilaterum. £ae a^ae 
&=:c fit, habetur ex I) et H) 

et ex m) /=^ = 5 6 ?= i «. 

bine hh=aa^^ffsss ^ aa ^ 

et hr=ia/5 

. j aa a 

promde r = ■ ^ j «= — r--* 
^ m/ 3 /3 

fine . rr =» Y a.a. 

Radius ergo circdi , cui datum triangulum aequilatc* 

rum infcribendum eft, potentia fubtriplum fit laterii 

trianguli, necelFe eft **)• Huius determinationis ratio 

haud difficultcr etiam ex eo ^ quod fub ni*o. a* de in* 

yenienda diamelro circuli triangulum aequicrurûm 

includeutÎB annotauimus^ intelligitur. *. 



^j Elem. m. 3i. **) Elem. XIII. la. 
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'Agedrnn TÎdeamiis iam^ quomodo^ quem So^» 
orates yel polias PlatO( dirputantem introdoxit, geo* 
^ mètres quaeftionem propofitam tractet Socrates ia 
■^ Cstmàney cuias mît^um fapra pofitum ell, ita pergit : 

. Tùf^ uKK* (»<nfeç fity rtv» vnoâevif irçovfyev oU 

• fLûti «%éiv ttçcç ro TtfoiyiAcù rpsdv^' tîftfv.lç'i rou- 

. TP To yfl^iov ToipSrcfy c7o9 ifuifâ rtfv ôo^sutav otv- 

rov yçeêiÂfÀnv na^titêhavreù iXKei'nnif roseivTœ xù9^ 

fi<»j pÎov'^v uvro ro TPafxreroù^vov 9, aAAo n 

f êvjJt^hii^ fioi ionsV %m\ t»AAo àZ^ il divvcùtov hê 

Quicumque verbomm iî ph hh • • • reUq. fit fen- 

^^ fan, id: tamen fatis patet ac perfpieuum eft, nullam 

in iiii omnino mentionem fieri radiï vel diametri cir" 

: coU^expofiti^ fedomnia ad datum triangulum referri. 

., Hinc efficitor, yerbis iftis non efferri conditionem^ 

^^tvb qua datum triangulum dato drculo includero 

liceat, fed proprietatem quandam, alioui triangulo- 

mm generi conuenieniem enunciari,^ id quod res ipfa 

'qnoque pofcit> fi qnidem exemplum prolatum ad 

- . •am faoere debeat. Geometer igîtur a Platone in« 

ductuft detertninationem, quam Fapra de omnibus 

trlangulorum rpeoiebiis demonAratam dedûnuts^ igno- 

rat^ nèc nifi^certa de trianguli génère hjpothefi ad« 

. fumta definire Tcit, an datum triangulum dato cir« 

culo cirounK^Iudi. pofBt: quod ,quidem verbisi quae 

fequuntur, vnoâifAevoç fth cuV . «^ • • eltt /^if , liquî- 

'dilfime confirmatur^ 

Res nunc eo efl; dèducta^ vt indagetur, quae* 
nam fit illa proprietas^ quae rtrum dato triangulo 
competat nec ne, Ante^ fcire cupit géomètres Pla- 
tonicus, quam qûaèftiouem fibi propofitam fojluat. 
Inquiraraus ergo in eitis yerba patdio diligentius. 

. Ac ftatim quidjem in promtu efl coniicere^ g^* 
metcam de re geometrica loqui fcicnter^ Jb- e.^, rcuâbii 



Tolemnibus; at quum behe monentc KaeftDero^) 
ipfe Ëuclides in elemeutis vtatur orationis generts, 
quod uon muUutn a vulgari conruetudiue iermon» 
recédât, ratio loqucndi a geometra Flatonico in fami- 
liari colloquio vfurpala multo propius ad quoUdiaoum 
fcrmonis ufum accedere putanda eft. Et quaxnquam 
Iliiclides lupra centum aiiuos pod Flatonem vixerit» 
llcei)it tamen vUîusque locutioiies illuflrandi- gratja 
iriter fe coiiFerrej duinmodo, ne id ad Ëngula Terba 
perlineat, cauoatnufl. £o enim niodo inAltuta com- 
paratio errori foret obnoxia, quod ex his, quae iam 
fubiicitîntur , raanifeliinn fiet. 

Plato, vti. Sauilius in praelectîonîbus în pria- 
lîipîum elemeutorum Euclidis (Xxonii habîtîs **) re» 
fert» punctum^ quod apud Ëqclidem o'iffCFiov audit^ 
^tyf^fiv vocat, vocabuloque iTtiiiiùov vbique fei'e ge* 
peralem fubucit /ignificatum fuperficiei, quam quidetn 
Ëuclides iTTiÇccvêicty dicit, illo verbo ad defignandum 
planum yfus. Quin in eo ipfo^ cui lôcus noiier ineB^ 
dialogo recta lineavocatur .fimpliciter y^UfJifÀfi^ quam 
cum Euclide magis definiœ dîAincteque êvâelcùy ap« 
pellauerLs, atque in loco, quem traçtamus^ de figura 
cîrculo jnfcribenda ivr^lvuv occurrit, pro quoËucli* 
des èyy çoùCpsiV habët. Iliud nimirum eo fpectat, vt 
ligura loco mota clrcuIo TupeL^ponatur vd fuperpom 
cogitetur, Iioc ad defcriptionem eius in circulo perti- 
net Atque in univerfum vocabula Platonica. fenlibut 
magis, quaifi Eaclidea , accommodàta reperies. 

Sed vt ad propo&tum reuertamur, ex eo, quod 



*) Ueber RunRwôrter in Eberhardi diario: Phi* 
lofopliilVhes Magazin B. IV.^ S. aôy u. fclg. 

^^'i Cf. quae inde Kaelln^rus eiçcerpUt Gefcb. der 
^/.irh. B. 3, S. 19 u. folg. — Prauum vocabulî àttrii^v 
vtnm arguit Iam Pro dus ad Ëlem, I, def. 7. pag. 3a« 
rnmmeuran 
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iPlalo SvTilvesf eodem -rerpectu, quo Euclîdes iyyçcc^ 
ipBty^ poruit, prochue eft colligere, qiiid fit TfuçoLT^i' 
ifëév Xvçiov 'sraçcc rifv Soâeiauv 7^/14/141^ (pràeltuderQ 
figurant dalae liiieaé). Ad derc-npiiou^m figurae ni- 
mirum reiertur, et nihil alîud elTe poteft, uuam qiiod 
ISacIîdes per TfuçadoihKfiV aXftfJtec (vel fîôsf) 'nocçd 
Tfiy icâtlacùv evâêlxv*) (proiicere figura m ad vèl 
iuxta datam rectam) extulit, et ipfius interpi^etes 
applicaré figurant ad vel fecundum dà^ 
ta m rectam reddideruat. Dicitur autem figura, 
inprimis paraUelogramma, applicata ad datam rectam, 
quando fuper ea, tamquam bafi vel laterè, coiiRrurta 
eft. Ëadem quoque a Menechmo 7fUç»K€Ï<râo6i 
'gftêçec rifv ioBslaxv 7f âCfCfcny praedicatur **) , apud 
quem %ê>çicy ^^ocçcAKelfievey, 7M^ rfjy yçttfJtfiny <^'go 
idem valet ^ ac xcùflev itat^ebrêTaiAivoy vel v»ç»^ 
^otKKofÂiyoy TfUfâ rt\y yççùfxfjù^y. Eft vera âpplica- 
tio fpatîoram frequentis vfus **^) et geometrîs iii<te a 
Pythagoreorum temporibufi perquam f^milUiHs, vti 
teAatur Produs -J-),^ coius ea de rè verba hic appov 
fuiOe haud alienum ab inftituto ei^it, quae fie £f:re hsL" 
bept.: ^SjSi.y^iç ùçxmoù^ (pué)y êi if$ç\ rèy Et/<în* 
fc^, luù riif rZv livâaycçfltay fiovatiç hiçrifÂurok 

Tin xflw n, IXA«\|//f . — Sr ■ m yaç puS-^iW hKei" 



♦) Elem. I. 44» I 

**) Apud Ëutocium ifl Commentar. în Avchi« 
médis lib. IL de iSpbâêra et Cylindro p. 18 edit. Bafi- 
leenf. et p, 142. edit. OxonlenC 

. ***). Vîd. Robert Silnfoû ad Elem. VL a8 et ag, qi* 
ob cmilTaSy tanquam nuUius vAis^ bas propofidoiieê 
grauiter editores quosdaoi reprehendlt 

-^) Ad Elem. !• 44. pag. 109. 
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^cchslr *) iKê7vo To %ûi>flov * *) (petfflv , or m 
lÀël^ov Si 'TTOêfiffpç ro\> Xft)f /ov . ro ji^ms mortes tw 
BvBelcùç^ roTs v^e^^hhgà^j or uv Si tKottnreif^ m 
roxj Xûaqlcv yçxÇivroç eîyocl rs riis €vâilotc inroSi ' 
Tors èKhgi'TWv' iw\ ovr<»ç èv rZ sKr» /3</3a/^ ^ 
TÎftf V7fBç^e\riç EvKKsiSfiÇ /Lcvfffcow^i n») rf\ç ih 
Xil'^^oi>s* 4. e. recaudiim fraiislationem Franciftsi 
B â i o ci î : Antiqua quidem funt haeb, aiunt Eudemi 
ianfiliares*'^*), Pythagoricaeque Mufae inuenta, ap* 
plicatio vtîque rpatîorum, etexceflus atque defectuâ. — 
Quum «nim, pcopofita recta linea, datum fpatium toti 
reclae coaptaueriâ, tune fpatîuiu iilud applicari dî« 
cuo-t : quum vero Tpatii longitudinem ipfa recta linea 
maioreiQ fecerls , tune excedei^e^ quum autem mino- 
rem, ita Tt Tpalio defcripU) aliqna extra fit recta» U« 
neae pars, tune dcficere. ■ £t hoc modo Euclides in 
fexto libro tum exceflus^ tum d^eclas meationem 
facit. 

Propofitionef libri lèxti , in quibus Eaclides de- 
fectu» atque exceQus mentionem iacere a Prodo per- 
hibctur, funt 27, a 8 et a^*}"). Ex duabuft {Hnonbos 
videre eft, quid fit in loco uoftro iKXjfi^JBi^ X^hf 
TivL Quum enim apùd Euclidem habeatur eAAei^fiy 
elhê 7rafeù?^Kfi\eyçoci4iiaÊ 9 ouod valet deficei*e parai- 
kiogrammo, feiifus i'orraulae iWelneêv %(»^où nn 
^buius cft Yerbum ihKetïïuv in ea, ficutrXaûnojn 



'*') Num forte ex fcquentibus fubaudiendum vel fup- 
plendum nturiviiç ? 

'^*) Lacuna Me obuia pelt* iroef aj8«XA«^3'â(i explenda 
Videtinr. 

***) Rectins fuie dubio Commandinus ad Elein. 
I. 44 vertit : vt ait Eudemus, Hic enim bîAoriam "^eo* 
inêtti'aë compofuerat. 

f) In datis quogue ^çtefectus et excluras mentîo fit^ 
f rop. 58 et 59. ^ 



rrn 
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«Icficere, p&IEuam fignificationem hahet^ cuios rfus 
palEm estant ex6iiipï& *). Contrariam eius vHtç- 
^3(KAAhii a^Aïf /» Tivi eft exoedere Tpatio sliquo. Qdo 
anttim melius intellïgatur ratio defectiis atque «xceflus 
lUiiu, hwid iaconraltuan faerit, eam paiûto accura- 
''tina «xpUcare, praflrertim (^uum înde haud pairtun 
loda Ipco, çirca qoem Terfamur* affuodatar. 

f) "t* ^ TT > Quando îgitur parai* 

" • ^ ^ " ^ ielogrtunmiim A E F-D 

fuper recta AB fie coq- 
Aitatum eft, vt baGs eius 

. ■= — -:- -_, AE totftin rectom AB 

-*»- i» J> \j" lion exa«quet> " fed tan- 

-tammodo pan fit Qlius, tune quidem pai«Ilelogram- 
imum AEFD ad rectani AB appHcatuin dïcïtar, verum 
«nni defectD, qui et ipfe parallelogrammum «ft, ride* 
licetÈEFC, qaodcumprioii AEFDJatusEFcom- 
ihnne et bafia fiiam BE bafi prions AEi;i dfrectnnr ad- 
ïectam cùmque illa totantrectam Afi confidentein ha- 
bet. Qaum aatem parallelogranuaiun AGBD Taper 
(lectaABeonRitututn paille BG-bafeosAG fujiereminet 
rectam AB^ etiam tum parallelogrammam AGHO ad 
. rectam AB applîcatum dicitur, fed cnm excelTu, 
paralletogrammo fcilîcet BGHC^ cni latusBC oiub 
parallelogrammo excedente A6HD commune eft, 
baRs vero pars illa B G, quae a tefi prioi'îs A G ablata 
rectam AB relinquit. 

Hifce declaratia ,verba: fî nlv M rôùrc ro 

^{uW & accn(à6ous ilaçctrtivetvt» **) pro cafo 

' abfolato liabeatuv> Latine fie raddenda font: 



'*') Hogeveenad Figar. pag. 189. Notanda eft 
-confiractio cum datiao, onius exemple iA lexicU deûr 
derantur. et. umen Mattbiae Gramm, $-4^ P- 549*' 

**} Sequor Gedikium, qui accufstiuum cafn» In- 
.terdum abCalou poni, tjnft îoi'a seTctOi oonifladiJ^ fwa^ 
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8î hoc Tpatium *) éft taie, quale **) fi qui» ad 
■datam eius lineam ***) applîcaiierit, deiiciat Tpotio -j-) 
tali, quale ell îllud iprum applicatum^ taliud/mihi 
acciderevîdetur, etc.... ^ , : 

Tel paullo liberîus et expUcatiust' .'■ ' ' 

Si hoc . triangulqm elt eiusmodî^ Tt^ qnod' ad 
datam eius baûn applicaueris tmngulum finiile^ défi- 
ciat triangulo fimili ei ip(i, quod applicatura eft,. tiUud 
quid mibi eueDtqi^um yidetur, aliud veroetc. .... 

Quae verba vt recte expoiia'ntur, mèmiuiflè 
oportet^ parallelogrammorum^ quorum alterura ad 
datam rectam applicatùm deficare dîcitur, allemm 
ipHus defectus feu complementum audit, latus ugfiia 
eOTe commune, bafes vero libi iiiuicem in direotum (id* 
iaceates^ unde fit, ut ex ambjobus terlium eouflçtW 
parallelogrammum fuper recta., ab.iiiitio data:, i.tamf- 
quam ba(i, conftitutum. Ëadem euim in,1riaiiguliS| 
Quorum unum ad datam rectam applicatùm defice^ 
altero dici debebit^ locum habere Qeçelle elL 



i t > f * ti 



. ...> 



que xctpofr'fivfvr»^ qnod fenTu nèquaguam uGtato^ fea 
ficio, în lotuïn ipfîùs vapotthhœvTot, fùbdidit, 'fic'Jntef- 
pretatur, tamquam Q cafus àbfolutns fit. S'erra lias 
videtur legijQTe ir<x9otr.fiivgnr$y quod eoden\ niodo ac iropoi* 
têivxvTx^ i. e. abiblote^ verum meliori fprfan imre, acd- 
piendum. Ëxempla xiatiui fie vfurpati babentur m Mat* 
thiae Gramm. §. 390., inter quae illud.ex Thuc. II. 4g. 
inprimis attendendum. ' >*' 

*) rw?ro To.%l»p/(»i"fciL T^/yaivoy. ' 

^) êJùv prO-fiSçff '^ûiovtùv, fie vt Latinorum ^rn^lii 
pro vt ta lis. Cf. Broede.ri Grdmin. $• 5^^«. r^'^ 
rop autem Plat^o iam fiipra p. 82. d dixit, quod apud 
Euclidem ofioiov audit. ... 

*** ; 7/i«tt^ poteft effe bàfis vel latns. In collôquio 
^ocratîs cum puero Menonis fimpliciter de latere. qua- 
drati vfuiipatur. ... ; 

t X^pf'^^ ^^^ vtique triangulum figirificat^ fient in 
1Xil$, quae antecedunt, b* iiku iu twtù ro %mfiw . • ^ relig. 
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lam Yerborum iftoruiu hancce dare lioet expo& 
tionem: 

Si Klatum ti*îangu« 
lum ABC e(t eiusmo- 
di, vt, qiiod ad datam 
eîus balin AC appli- 
cauerifl tiîangalain fi« 
mile*) ABD, defî- 
ciat iriangnio BDC fimîlî ei ipfi, quôd applîcatuitt 
eft, ABD, aliud quid mihi ' euenturum videtur, 
àlîud vero . . . relîq. 

Nunc vero exiflit quaeftio de génère trianguli^ 
cuî proprletas yerbis modo prolatîs îndicata competat. 
Rerponfum ad eam dabiipus .cxpreffum theoremate^ 
cui demoaHrando praemittimus fequ^as 



LJEMMA 

■ ■ •■ f 

Sî e verlîce trianguli 
ABC-ôd bafin ACj\; 
. ducta fuerit récta BD 
~ quomodocumque^ erît 

AB^xDC . BC^xAD 




AC 



AG 



BD^+ADXDC. 



*) Triangulom appliçiliidam primo qnidem adfpecta 
non nifi fpecie (Dat. 40.) dari videtur» fed reuera et 
roagnltudine datnr. Quoni^m enîm conAmcto illo e CrÏK . 
«ngtilô ÂBC relinqui oportèt aliud triangultim , qnod 
cnm iilo lattis commune babeat, et baiîn iuam<bafi ilUua 
in.directum adiectam^ nihil reftat, nili vt t'-ecta e vertic^ 
trianguli ABC> ad. bailn AC protenTa fiât latus çom- 
xnnne.. Quo conAituto co^tur^ vt recta AB fit alterum 
latus tnanguli applicandi, , Quare, quum triangulum 
ABD Ipecie datum fit^^ datur etiam (Dat.5^0 niagni* 
tudine. 
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Dacta BD aat perpendicularis ^ ad bafin AC 
aut non. 

SIt primunt perpendicularis^ erit (Elem. L tj) 
AB^=BD,^+AD^; BC*i=?BD^+DC^ • Fut 
BD : AD=AD : e; ergo eft (Elem. VI. 17) AD* 
^BDxey hînc BD^ + ADj=BDHBDxe« 
(Elem. II. 3. CQQverr.) BDxBD + e. Similîter, fi 
fiât B D : PC = DC : f , eft BD^i + BC^c» 
BD X BD 4. ^: Fiat denuo AC : DC = BD : & 

quîa AB^ : M^l22=: AC : DC, erit BD : g^- 

AC 

BDxFD+-e : éË^, proinde AB^^ 
X AC AC 

gXBD + e==(Elem.ILi.) BDXg+eXg. Eadem 

BCxAD 

ralione, fi fiât AC i AD = BD : h, eft .^ - 

AB^xAD 

scBDxh + f Xh. Qaocîrca habetur . ^ 1 ■■ + 

. AC 

^2l^àR=. BDXg + BDxh + eXg+fXh — 
AC 

(Elem. IL 1) BDXg+h + eXg + fxh. Sed erat 
AC : DC = BD : g, et AC : AD = BD : 1|^ 
hinc inuertendo (Elem. Y. 4. cor.) AD : ACsa 
h : BD, et ex aequo AD : DC = h : g^ pro- 
inde componendo (Elem. V. 18) AC : DCae 
g+h : g =r (Elem. V. 11) BD : g; crgo cil g+h 
=BD, et BDXg+h=±=BD^. Rurfos, quîa AD^=a 
BDxeetDC^= BDxf, efte : f == (Elem. VI, ij 
BDxe : BDxf =5 AD^ : DC^ = (AD:PÇ)+ 
(AD:DC)., Sedecatg-.hss.DC: AD eftigitar 
eXg : fxh = (Elem. VL a3) (e : f) + (g : h) 
5= (AD : DG) + (AD : DC) + (DC : AD) = 
AD : DC, proinde componendo (Elem. V. 18) 
exg+fxh : fxh= AC,: DC = (AC ; BD)+ 
{BD : DC) = (AD:h) + (DC : f ) = (Elem. VL 
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33)ADXDC : £xh. Oifocii-ca çft eXg+ f xli 
A Dx D C. Atqui demonft ratum eft, eflë ÉD X g+îi 
5^= BD^.: EigoeÛBDx^+îl + eXg + fxhaa 

AB'xDC- BCxAD 
BP*+ADxDC : qnodrca et— Yc"" + ne " 

s= BD'i + ApxDq. 

-Sit noue BD non ad perpeo^culnm bafi AC. De* 
xnilEs iam exAetCperpendicalis in reclam BD proda*. 
ctam, erit (Elem. U. la. »3) AB** — AD' — BD* 
s=aBDxDE; D^î'^+BD' BC'==aBDxDF, 
JiincAB*» — AD'» — BD' : DC?i + BD"* — BC* 
t= a BDxDE : a BDxDF= (Elem. V. i5) 
BDxDE : BDxDF = CEleiij. YI. i)DJE : DF. 
Verum propter anguloç AED, DFC, rectos et angu* 
ilamADE (Elem. I. iS) àequalem «anguloCDF tri» 
angula ADE, CDF Tant aeqaiangula, protnde^EIem. 
VL 4. V. 1 6) DE : DF=A D-: DC. fiigo (Elem: 
V. 1 AB^i - AD"» - BD"* : DC"*+BD"»— BC< 
a=AD : CD = (Elem. VI. i) AD"» : ADxDQ, 
•hinc (Elem. V. la) AB« - BD' : BDi+CD« 

— BC"* + AD xDC = AD"* : ADxDC am 
(Elem. VI. 1. V. Il) ADxDC : DC% proindô 
(Elem. V. i^. n) AB*- BC* ~ AD^kDC : BD* 

— BC"*+ADxDC=ADxDC : DC — CElon. 
"VI.. i) Ad : DC, cotnpoaendo igitnr (Elem. V. 

48) AB"»— BC« : BD"»— BC'*+ ADxDG 
■= AC : DC. Fiat AC : DCss» AB : k=4s 
(Elem.VI. i) AB* : ABxk, et AC : DC=BC : I 
s= (ibid.)BCi : BCxl, erit (Elem. V. ii) Ab*: 
ABxks^BC : BCxl, hinc (Elem. V. 19)' 
AB"*- BC"» : ABxk — BCx1«sAB*: ABxk 
ss=AC:De=*=AB"* -BC^cBD"»— BC*>+ADxDe' 
Quare BD"»— BC"»+ADxDC=ABxk- BCxl 
Sed BC^=: (Elem. IL a) BCxl+ BCXBC^^T. 
Ergo(Elem.I.ax: a) BD^ + ADx;DC«ABxk+ 
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-BCxBC-1. . Erat autem.AC : D,C=?-3C :), 

proiiide conuertendo (Elem. V. 1 9. cor.) AC : AD 

= B C : B C~l = (Elem. VL i ) B C^ : BCxHcn. 

— — BC^^xAD 

XJuare eft BCxB C - 1= r-; EE qao^ 

AC 

AB^xDC ^ , 

ABxk=: ^ ergo ABxk+BCxBirn 

= :il!^ +5Ç!|1^=BDHADXDÛ 
AC AC 

Q. E. D. 

Lemma hoc eft Roberti Siinfoni , qui îd in jâpd» 
lonii locis planta a fe rejiitutia Lib. IL Lemm. 
lo. caf. "a et Appeiid. Lemm. 3 (p. 261 et 353 ver- 
fionis Germanicae) propofuit atque demôaIh*auiL 
Deraoûftratio aliter quoque adornari poteil et quidem 
pauUo fimplicius, quatu hicfactum eil^ adhibîto Sri- 
licet perpendiculo > quod e veriice trianguli in bafin 
demittilùr. Verumeniin Vero quia fie très 'ca fus, per- 
pendiculo îfto vel intra vel extra triangulum vel etiam 
in latus alterutrum cadenCe, diftiuguendi forenf, de- 
monftrationem breuiorem et iftas ambages euitantem 
praetuli. Cf. quoque Géométrie de Pofition 
par Carnot art. 196 et Collectio geonietrica^ quac 
infignita titulo paullo fpeciofiori : Auafdhrtichee JLekr» 
geb'àude der elenientaren und der hohern Géométrie 
Th. 1. Halis 1798 prodîit, p. 3 16 et fecjq. 

Sequitur iam, qiiod fupra promifimus, 
THEOREMA y. 

Si applicato ad datam ^^ 

bafin AC trianguli ABC 
iriangulo déficiente 
ABD, quod fimile fit k^ 
toti ABC, defectus BDC D 

firailis exîftit îpfi déficient} ABD, triangulura ABC> 
ciii fimile deficiens applicatum ell, erit rectangulùm. ^ 




t 
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. ; Etenim quia triftngulum ABQ.fimile efttriajit* 
^lo ABC, erit (ËleiQ. VL 19) A ABC : A ABD 
ss=îiBC^ : BD^i iSad eft quoque (Hem. VL 1 > 
^ Abc : A ABD==AC : AD, qùare (Eleni. V. 1 1) 

ÀC : ÀD^Be* : BD'ï hinc BP« = 5^^.' 

ESodemconcludendi modo 'ex eo,quod triaiigalumBDC 

(Elem. VI. ai) limite eft triaugulo ABC, effioitur, Tt 

„ AB'*><DC „ . , „AB'ïxpC 
fit B D •» == — -^ . Proiude eft j^ + 

È-C'xAD 

^, — — — = a BD "^ = (vi Lemmat. praec.) BD ' + 

ADXDC, crgo BD'i= ADxDC. Sed orat BC^i 
iBD*== AC : AD, eft igitur BC» : ADxDCsi» 
AC:AD = (Ei«jm.VI. 1) AÇxDC : ADxDC, 
^uare BC"» = ACxDC. Eadem ratione eft AB' 
*==:ACxAD. Quocirca erit AB'>+BC'»=ACxAD 
+ACxDC= (Elem. II. a) AC, angulus ABC igi- 
tur (Elem. L 48) reclus. Q, E. D. 

Ex: ils ^ quae modo tradita funt» facile hoc quo« 
que çoiligitur? augulorum AD B, BDC vtruniuis eSk 
re«lum> et rectam BD perpeiidicularem ba0 AC. 
Qupniam enîm BD^== ADxDC, hinc (Elem. VI. 
17) AD : BD=BD : DC, ergo latera AD, BD 
triaoguH ABD lateribus BD, DC triangUlîBDC, 
JBmilis priori A BD, proportionaUa, anguli ADB^ 
BDC, circa quos funt latera proportionalia ^ inter fo 
aequales erunt, hinc (Elem. L def. i o) yterque eorum 
rectas, et BD perpendicularis ba(i AC 

Theorema praecedens ita quoqtie licet enunciare. 
Si trianguium ABC ducta e yertice ad bafin recta BD 
diuîdatur in parles ABD, BDC et totî ABC et fibi 
înuicem fimiles, triaiigulum iftud ABC rectangulum 
erit, et ducta recta hypotenufae perpendicularis. 
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Boc paelo Aaiiih patet, theoreixfti lioArum dlc pro- 
pofitioncm 8 lib. VI. £Iem« conaerlâni, unde iequîturi 
Vt, ^ae ibî dé triangqlo rectangulo enuociat'a fun^ 
hoic Tolî conipetànt. )d 

Géomètres igitur:a Platone inductus tantuiii fnb 
iiypotheli trlanguli reclanguli déterminare poteft^ dâ- 
tumùe triangulum in dalo circulo aptarî queat j ■ nec 
ne. Fraetei'milTa quîdem eft haeedeterniinatio.noftiQ 
loco, at non fine caufa ac ràtione». Quum enîm ex« 
eniplum geometricum eo folum adîunctum fit cônfilia^ 
Tt, quid fit è^ vTroâhecûÇ aKcjréïaâuiy declararetur^ 
illa detenninûtio utique locain nOù habdbat, fed fiipev 
TacaneafuilTet, fi adiecta elTet. ^ 

Âd confirmandam, quae modo traditaeft^ .ex<^ 
plicaiionem facit îd, quod determinatio dçfcriptionis 
Tel inclufîonis trianguli rectanguli in circulo, quàe, vt 
ex fuperioribus intelligitur^ fimpIiciflSma omnium efii 
Flatonem baud facile fugcre potuit, licet eas, quae ae- 
quîlatero aut irofceli triangulo conneniunt, ytpote «oni- 
plicatîoreseoquereconditiores, cognitas non habuerit 
Nam> referente Diogene Laertio *) Tlialeâi 
Mile fins iam drculi triangulum rectyngnlum da^ 
fcripfei'at, b. e. repererat, norma circulo fi6 applîi^atay 
vt acumén circumductam tangat^ aucônes diametri 
extremitates pertranfire, feu angulum in femicircalo 
rectum efle» Mcminit quoque Ariflioteles ^^) huioi 
circuli proprietatis tanquain notiffimae* 

Sed vt explication a me^hic propofita, gaan* 
tum in me fitum eft, omnibud numeris '^abfoluatnri 
duabus, quae moueri poflunt^ qnaefiionibus adlnic 
refpondendum efle video. Quaerere nimîrum lioet^ 



mm 



*) .In vîta Thaleiîs. 

**) Vid. loca matbem. Ariltotelis apud Heilbron» 
nerum in HJJior. mathef. vniuérf. §^87 et 143. 
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primtim quaeiiain verifiniiliter fit cauJOTa, quamobrem 

. Plato exemplum illuRrandi gratia appofitum potius de 

includendo duto triangulo m datum clrculum^ quam 

, de quapiam alia èlFeciione^ y. c, de conftioidliûne 

Irianguli dato triangulo fimilis ex tribus rettis datis, 

tbi etiam hypotliefi ^) locus ell, defumere maluerit? 

deindeverô, cur idem in exprimenda hypothefi cir'« 

- cfi genus trianguli dato circulo includendi indircctum 

et peir ambages ducentem modum directo ac fimplici 

praetolerit? 

Ad prius-quod attinet, caufa iii ipfo Platone fita 

eft. Neminem enim fugere potefl: , quantopere ille 

figuraram geometricarum inGguibus ac mirificis pro- 

■ prietatibus ça plus fueritatque délecta tus, ytqui ea- 

. roin oontemplationi, quaG negotio animae proprio et 

germano, lubentiflime fe dederet, illasque ad rerum 

Ai natara maxime abRrufarum explicationem adhibe- 

ret Ëd autem theorema iftud, quod angulum ia 

femicircnlo rectum ejTe arguit,' fane elégans, vtpote 

que omnium omnino triangulorum rectangulorqm, 

qnàe fnper eadem bafi feu hypotenufa conftitui pôf- 

i fiint, quorum eft infinitai multîtudo, Qonllruçtio 

[continetur. Ac declarata quoqne eft fatis iilius prae* 

ftantia ab antiquitate eo,, quod inuentorem eius bouem 

' immolafle tradidit Quare minime mirum videri 

débet y quod idem illud Platoni adeo placuerit, vt ex 

eo pendèns ' problema omnibus aliis in exemplum 

Tertendis anteferret 

Ad alterum nnnc venio, ac rationem, quare 
Plata triangulum rectangulum potius proprietate eius 



*) Hypothelîs in hoc cafu elTet: Si duae hanua 
ructarum vtcnnque lîimtae reliqna funt maiorei , tune 
quîdem'aliad quïd cafurum e&, 9tc.^ . 

D 
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fupra allala , ex qua illud liûud fine negotio aliquo 
agnofcitur, quam finiplici nota aoguli rèctî defcri- 
pferît , exponere aggredîor. Inuenîo autem eam in 
Audits , qaae Plaionîs tempore atque ipfius impulfa 
geometras occupatos tenebant. Quoram qnidem ra- 
tio vt clarins Uqueat^ eam paollo allias repetamus> 
necefTe eft. v • 

Pythagoras igitiir intlento^ quod ipfius no- 
men^ gerit, tlieoremate geometris viam dopUcandi 
quadratî *) vel ^ generatim , inueniendi quadratum, 
quod fit ad aliquod datum , vt unitas ad numerum, 
oftendcrat, eoque fiinul theoriam magnitudinnm in- 
comnienfurabilium **) aperuerat Inde transitions 



'^) Metbodus^ qijam Plato m dialogo noAro^ p. 
84* er-'85. a, huic problemati foluendo adhibnit, ad- 
xnodum fitnplex eft. Conftruitur quadratum^ cuins la- 
tus duplum eft lateria quadrati propolidi quodque ^ deo 
quadruplum eft quadrati propoAti. Hoc dein ductis dia- 

fonalibus quatuor quadratorum, ex quibus componitur, 
ifariam ^diuiditnr. Opùs .autem eft diagonales lie dud| 
vt eae, quae ftint in quadratis conterininis , non Bant 
parallelae, neque omnes in eodem puncto medio con- 
currant. Eadem metbodo quadrilaterum quodcuni- 
que bifariam dinidi poteii, bilTecando nimimm latera 
et inngendo bi^etlonum puncta fibi inuicem proxima 
rectis, quae parallelogrammum confiituent, quod di- 
midinm eft quadrilateri propofiti. <-* Platonii ratio* 
nem duplicandi quadVatUm laudat Vitrunius lib, 
IX. praef/ Geterum hoc quoqne exemplum monftrat 
Platonis ftudioin circa e&, quae mirabile et fingulare 
aliquid habent, cuinsmodi eft qu«drati dnpiicatio» 
quippe quae linéis quidem confîci et expediri podit, 
numeris autem inuenlri et explicari'nequeat, id quod 
et Socrates cum Menonb puero colloqueus haud ob- 
fcure figniTicaqlt. 

*'^ Simpiidflutium et noH(IinNim hniuscemodi II- 
aearum exeniplum j^aebâKit diagoaaiis (diàneter) et 
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ad folidas figuras facta geometi*ac methodum quae- 
fiiuerunt. duplicaudi cubum, qui inter folidas figuras 
eumdem.^ quem'quadratuni inter planas, teiiet lo» 
cum. Multis, tt facile eft coniectura adfequi, fru« 
Ara tentatis, Hippocrates Chius tandem hoc 
problema ad iUud^ quo inter duas rectas datas duae 
quaeruntnr mediae proportionales deduxit, h. e. in* 
venity folutionem eius haberi, fi in poteAate fit, duas 
m^as proportionales inter duas rectas, quarum 
una latus ipfum cubi, altéra duplum fanius lateris 
fit, inuenire. Problemati eum in modum, quo ab 
initîo propofitum erat, exprellb, quum aliquantifper 
neglectum effet, nouum dein ac magnum momen- 
lum additum oraculo Apollinis Delii, qui, qua- 
uam ratione pellis diu atque acriter Delios ceteros- 
que Graecos yrgens ûuerti pofTel, çonfultus ea fini 
duplicatioàem arae fuae, cui forma erat cubica, 
praeccperat ^)» • Hinc Plato, ad quem res delata eft, 
occafionem reperit, Graecos neglectus geometriae 
infimulandi, cui tollendo non modo omnes fui aeui 
geometras ad foluendum problema^ cuius ex tracta« 



latns quadrati, qnaittm ratio in numeris ea eR, quam 
^ ^ a ad X habet. Haec earum incommenfurabilitas ar* 

famento eft, lineas non componi ex indiuifibilibus, 
eut olim quidam opinabantur, et hodie etiam nonnulli 
jimamant, quorum fententiam iam Ariilotelej,illo ar^ 
gumento redarguit. — > Cf. etiam dicta in annotait* 
praeced. 

*^) Inde problema dé dnplicatione cubi fine de in* 
veniendis daabus mediis proportionalibus inter duas 
rectas datas Deliacum audit, iiiltoriam eius varîasqne 
folutiones quum veterum, tum recentiorum geometra- 
• mm, copiofe ac pererudite perfecutus eft Geleb. Hei* 
mer in libro fingnlari, Gôttingae ^(798. euulgato. 

Du 
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liowe maxinia iticrementa geotiretriae acceflura fpe- 
rabat, iiiRigauit? ▼énim, quo plus adhortatione fua 
proiîccrety et îpfe Iblationem teiitauit. Haec qui- 
dem folutio, quam Eutocius *). féruatam no- 
bis tradidit, tota pcndet ex ea trianguli rectan- 
guli proprîetate, quam noftro loco géomètres) Plalo- 
ziicus hjrpoth.efin fnam fecit. Ex ilk enim feqùitur, 
perperidicularem 'B D (vîd. fig, antea pag. 46. pofita) 
ab angulo recfo in baBn AC demiffam eflè medîam 
proportionalem înter fcgmenta bafis AD , DC feu 
AD : BD = BD : DC. 

Quodfi iarti duo 
*trîangula rectangula • 
AED, EDC fuper j^ 
eodem latere ED et 
ad easdem partes in* 
telligàntur fie con- 

ftructa, vt hypote- — -^ 

nufae feu bafes AD, Hi 

CE fiot ad angulos rectos fibi inuicem, bafiom tég* 
menta AB, BE, BD, BC quataor continueCpro- 
portionales exhibebunt, et quidem extema fegmen» 
ta ABf BC binas extremas, interna rero BE, 
BD binas médias, vtroqae fegmento interno exi« 
(tente média proportionali inter alterum intemnm 
atque externum huie in directum et ex adaerfo po« 
fitum, vt fit AB : BE = BE : BD == BD : BO 
Tali autem iunctura et copulatione duorum trianga* 
lorum rectangulornm Piatonis modns duas médias 
proportionales duabus ddtls loctis inaeniendi innititur. 




**) In commemario ad Archimedis' libr. IL d« 
fphâeta eicylindro. 
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lufignls ,ergo vlus^ quem proporiio ex triaugulo 
reciaugulo^ quôd perpendiculo ab angulo recto in 

, bafin demiflb iu duo trîangula fibi inuioem et toti fi- 
milia diuifuni ell, deducta Platomin foluendo maxi* 

/mi momenti problemate adtidit, pro caufa haberi 
débet, curtrianguli rectanguli proprietatem , ex qua 
illa proportk) pendet, ad hoc defignandum elegerit, 
Quod aatetn iftanv proprietatem aenîgniatîco modo 

". e^preflerit, foite ea caufa factum.eft, vt geometris 
opulentiam difclplinae, quam profiterentur^ monilra- 
ret, tlieorematis eximii foecunditate tFus ad infiûuan* 
dnm pi^blcima^ in quo ex data rei pi*oprielate genus 
ipfum rei quaeritur. 

Quod Tero ad fcrupulum attinet, quem quis 

forte in eo offenderit^ / quod Socrates noAro loco 

tJiefin intellectu difficiliorem ea, quam cum Mepo- 

nia puero tractât, eamdemque cârcuitione adhibita 

in médium protulerit, is plane nullns eft, faciteque 

tollendas. Primum enim refponrum ad . interroga« 

tîonem , quot pedes in latere quadrati duplicati con- 

tineantur^ quod Socrates primo a puero defiderat, 

poftea autem ipfi condonat ac remittit, pariter* ar- 

duum eft. Deinde yero cogitemus oportet, Socra- 

lis cum Menône côUoqnentis rationem eiïe aliam^ 

aliam ad puerum Menônis verba facientis, verhaque 

difficilia non Socratis fed geomctrae efle, quorum 

fenfus fine obfcurior fine clanor ad rem, cuius 

caufa prolata funt, perinde fe habet* 

. ■ ' 

Reftat, yt adhuc de eruditorum, qui noftrum 

locùm éxplicandum fibi fumferunt, conaminibus 

circa éum breuiter exponam. Errarunt autem ple« 

'rîque horum yirorum in eo, quod ¥erbis, in qui- 

' bus omnis refidet diificultas , fi ja^v îtrtè rovro ro 

y/afhv* • • • •) conditionem, (ub qua datum trian- 
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gulum dato cîrculo încludere lîceat, exprîmi pnla- 
mnty id quod taiitundem a vero, quantum « Pla- 
tonis inftitulo abei). Hoc in ynluerfura praeinonito 
de fingulis inm yideamus. 

Gedikius quidem plane ecy$ùilÀ8T(fltoff ad 
noftrum locum acceffit Mulatis xcûçiov Tçiy<»vù9 
in Xûùçiov. rerçdymov et TfcùÇOùTiivcùyTtç in ' 'M^ocfO' 
réiÀvovrcù verborum ei /uév iari •• • • fenfum effingit 
liunc: Si ifta figura quadrilatera ila comparaUi 
fiierity vt Unea diagonaU ducta in duos aequcù por^ 
tiones diuidatur^ reliq. • . . Vt de vî, a qua kiterpre- 
tationi& negotium aufpicatus elt^ niliil dicam, illud 
tamen minime praeterirî débets quod verba> qoae 
Gedikius expunctis a fe fubftiiult, ea, qua yult, fi« 
gniiicatione apud j^eometras haudquaquam occumuit 
rerçBcyûùvov enim de folo quadrato *) , non de quavis 
figura quadrilatera, quae TsTÇciTrhsvÇoy audit, vfur- 
patur, et TTuçctrsf^VBtv pro A%» rifJtvstv neque ab 
Euclide^ neque Proclo, nec quoquam alio àdhibitam 
repereris. Hoc unum fuiiîcit ad Gedikii, qui in ce- 
teris aeque minus féliciter egit, ratibnem peuitus 
deftruendam. 

■ 

Eadem facilitate ac breuitate explicationem^yii'i 
docti, qui primam editionem Bcrolinenfem iu Bi- 
bliotb. Gernu Tom. L. p. 278. recenfuil, et Klue- 
gelium **) de noftro loco confuluifle videtur, refël- 



■ ■■ *■ . . 

*) Manifefle deprehenditur hic fignificatus in de- 

riuatis rerpecyoûv/^êiv et rsrpaywvtfffiiç, quorum vtrumuis 
de quadrando circulo re|:ceBties legitur* 

**) Cuîus fententia de loco, hic tractato, extat in 
ipfius Lexîco xnathem. 9X1, -Grofstes und Kleir^es Nr. 
I a. Tom. n. p. 667* 
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1ère dalur. Quanmis enim negari nequeat, 'Xuçod* 
Tth9é¥ de linea in ciroulo aptanda dici pofle, quod 
ille vir in fua intçipretatione fiimit^ attaiiieù loco no« 
ilro non yça^l^/Âny y fed xàoflov Traçeùrelfiêy iubemun 

Michel fenus^ verba negotiom interpretîbus 
facelTentia ad folum triiÙEiguIam datam perCinei*e recte 
yidit, iftisqae angalum recttim indicari ^) coniecit, 
qiia quMem coniectnra non omnino l'alfus fnit, fed 
modas, qno angnlam rectum e Terbis iftis elicJty en* 
roris plenns eft, miniraeque probandus. Primo enim 
"STe^eùTil^iy xoDflav ifotqâ rnv io^Ttmv yçuiAfAtif 
interpretatur ita^ vtfit extendere fpatium h. e. trian* 
gulam ' cxpofitum ABC (vid. fig.'.dialogo Menonis 
nomen Corenti in /ecunda ac tertia edit*;.^roliiienfi 

' fnbiuncta) producendo Unecun feul bapn eiua A G, 
deindé vevo xmçkv 'ïïeifeêrërpcfiivoy vult ené/paiium 
angtélarè BCD extra figuram, inque lioc a perle fibi 
contradicit, quum ex eo, quod initio aDumtum erat^ 
extenfum triangulum Ii. e. fpatîum angulare BAD 

' elTe debeat Fraeterea angulus c in trianguio A^BC 
linea ACproducta non rdinqtûtur, fed ante p)rodu« 
ctionem iilam iam extat^ et cum trianguio ABC a 
principio datus eft. Haee argumenta contra Michel- 
feni explicationem faut e rébus ducta> omiOSs iis^^ 
quae e verbis petere licet, in quibus illud grauiffimum 
eft^ quod %»flcy contra vfum loquendi, familiarem 
geometris, angulum feu fpfitium angulare infinittun 
fignificare fumitur. 



*) £ft îfta coniectura aliquid, nec tamen rem 
abroluit» quoniam angulo^ rectui fioe potins triangu- 
lum recttfngoium^ non per eflentialia , iicut Mlcbelfenus 
pntauit, Ted per attributa denotatum eft. 
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Muellerus, qui libello fingulari *) locum no- 
^ftrum euodaudiim fufcepit^. luultum (]uidem erudi- 
tionis atqae acuminis oflendlt^ altamen bec ipfe rem 
oonfecit Quaerît eiiim ùi yerbis iiilricatis determjltia* 
tlonem infcrip^îonis tinanguli in circulo , qupm iia mi- 
nime inefle fupra demonAranîiiius.' Pori*o fine codi- 
cum aHctoritate verbîs TTecpei Tfiv iodeltrctv y^ufA/Aifif 
iiiferit articulum Tfjv, pofl éoâ^lcw poriehdum, ma* 
tatque TrccçuTelvcùvrcù in v'JfoTeiyccvrcù et Trocçotrereh 
fÂïVcv in TTUigocTiriÀrifÀhov. . In interpretatione lextus 
hoc modo a fe refictî verfatur deiiide fie. Verbo 
vTFoTslvsiv actiuam potellatera tribuit, iungitque CttO' 
rsiveiv rriv yfUfXfxfjv uvrovy quod ducere hypoienu!' 
fam ad lotus eius (fcilicet trianguli propofili) trans- 
fert; fi ioâêîccù autera fubaudito ^lecfxsrfoç ipfi eil 
data circulf diameter : totam denique formulam ûgro- 
rshsiv Trecçcù rriv oeâeîtrccv rtiv yçcc/ÂiJLfiy eùvrX de 
hypotehufa , quae datae circuli diametro aequalis fit, 
ad latas trianguli ducenda expou^t. Verum his plu- 
rimum correctionis opus efi. Prilfnum enim vox 
UTTorf/vf^y apud geometras, vli ex Elem. I. 4. 6, i8. 
19. 26. 47. videre licet^ nunqyam non J)aflîuae figui* 
ficationîs eil> et valet Jiôbieiifum effèy eademque noo- 
nifi de linea recta, quae intra crura anguli fie ducta 
eày ut extremitatibus fuis vtrumqne. crus anguli tan- 
gat, mîniu^eautem deea, quae ab extremitate al te* 
rius fub angulo qùodam deducitur, occurrît. Tum^ 
nullo modo concedendum eft, per Tf}v ieâeicecf cir^ 
culi diametinim iiinui. Suppriraunt quidem, ubi 
facile fupplelur geometrae admodum fréquenter voca- 



"^ Commentar isber zwey dtntkle mathematijciée 
Steïlen in Plato's Schrifte», die eine im Theàtet, 
""die andere im Meno^ Nûrnberg tjQj. 
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bulum y^fA/Afiç^ at TOcabuU Ji«/u^^ou ellipfis exem- 
plo deÀiluiiur. Praeterea ro ^i&?ytfi femper ad 
.circulum, numquam ad diametrum r<^rtur, vt dîca- 
txjûP ^ iicifAërfioç rov iodivTOÇ jcujcAov, nequaquam ' 
vero ^ rov xuxAcu ^oâilàeù ^teùfJitrfof* Tandem vis 
praepogtiooi 7f»f0ù ia interpretatione formolae ante 
allatae adfignata , vt^jrcùçeo Tfiv ooâeltrw fit: cui ma^ 
gnUudinem datae (diametri) an exemplis. làtù clans 
ndferî poffit.^ dubitaudum yidetur. 

Sed demus Muellero , textum ab ipCo bene con- 
ftitutum rectéque interpretatum elfe, attamen hypothe- 
fis quam elicit, ob mancam Tuam atque imperfeclam 
formam reiici débet. Eft autenoiilla: ^i iriangulum 

Ttt propo/itum ABC fiie^ 

"■r^ rtf iia comparatuniy 

^^ yr . vtductaad magnitu* 

J-' — v^ \ dinem daiae circuU 




diameiri hypotenufa 
, CD ad Icttua eiua jiC ^ 
w (i.e. feeundum Muel- 
^ leri ' Oxplicationem , 
eonâ;racto triangulo rectangulo ADC, cuius unum la,« 
tus circa angulum rectcun fit A<2, quod aUtetn angu^ 
lo recto fubtenditur ]atus DC, aequale diametro cir* 
culi dati) déficiat iali triangulo FB Cy quale ^ illùd 

ipfum^ quod abfciffiim ^j AD F reliq/ Enim^ 

yero nemo geomeâSa leuiter iantym imbutus proble- 
œa: Ad datant rectam ^onftituare. triangulum re^ 
ctangulum , quod daiam habeat bypoteniifantj eo, 
quo hic facLum eft,. modo extulerît^. nec triangulam 
propofitum ABC déficit triangulo FBC, fed quod 
trianguli rectanguli ADC cqnftructione formatqr, 
AFC, defectu quîppe exîftente FBC. Adhaec trian^ 
gulnm At)F nequit dici 'ïibfciffum , quum nullam 
partem trianguli ABP» ^de quo fertiio eft, conllituat, 
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trianguU ADC aùtèm^ cuius nimirum pars efl ADF, 
in aatecedentibus nolla omnino fiât mentio. Atqne 
etiamfi oratio/liiare, et TÎtiofe a triangulo ABC ad 
triangulUm ADO tranfilire ftatuatur, ne fie quidem 
triangdlum ADF poterit audire àbroiflum^ fed reli- 
ctum f. reliquum dèbebit praedicari, quoniam abrcâf- 
fam efi; AFC. Veram haec funt miuoris momenti; 
grauiffimum illud efi, quod ipfa hypothefis, quam 
Muellerus Platoui fubiicit^ ne in yniuerfiun quidem 
valet, id quod facile fequentî modo ofténditur. Sk 
angulus ACB i*ectus, ergo aequalis ipfi DAC, exit 
ADC r== DCB et quîa înfuper DFA == BFC^ 
triangala BFC et ADF Tant aequîangula^ ideoque 
fimilia. Dico îani, circulmn circa DC diamc^trum 
defcriptûm, qui quidem ob angulum DAC rectum 
transibit per A, non tranGre per B, nifi fit AB=s 
DC, proindé et BC = AD. Transeat enim, fi ficri 
potèft^ et ponatur AB niaior ipfa DC. Quoniam 
itaque ADC^ ABC angûli fiint in eodem circnli 
r^mento, erit ADC =3ABC. Sed in /triangulii 
ADF, FBC fimOibus eR ÀF : FD = FB : FO, 
ergo AB : DCti= FB : FC, bine, quîa AB > DQ 
FB > FC, quamobrem angulùs DCB i. e. ADC > 
ABC, quum tamen ipfi aeqaalû ollenAis fit Non 
transibit igitur drculus circa DC delcriptus per B, fi 
AB fit > ipfa DC, neo itidem, fi eadem fil minor ipGt 
DC. Tranfit ergo per B eo folum cafu, quo habe- 
lur AB = DC. Ex quo perfpieuum fit, innumeroi 
dari cafus, vbi quidem triangulum ADF fimile fit 
triangtilo FBC, 'neque tamen triangulum ABC in- 
cludi poflit circulo, cuius diameter aequalis eft DC 
hypotenufae trianguli rectanguli ADC ad latus AC 
confl^ructi. 

Trembleii extat commentatio fuper nollro 
loco, commentariis Academiae Berolinenfibus ad an* 
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num 1 800 inferla ^), qnac propter fubtilitatem fûam. 
et'doctrinae' copiam onmiiio legi meretnr. Ingenio- 
finimus auctor videtnr tamen ophiione itifto maiori, 
qaam de Platonis eitiditione tnathematica concepit^ 
at^ripi fe paflus efTe. Dam eûim in exemplo geome« 
trico a Socrate prolato Platonen^ Ipedmeu analyfeos, 
ctiitis iuuentionem Prbclns et Dîogenes Xaertiûs ad 
illum référant, exhibera Toluifle aatamat, qaae- 
Aionem de înfcribendo triangolo in circulo nimis le« 
▼cm , et agrimenfore potius qaam Plato'ne digham, 
indicat^ quin contra de extcndendo (i. e. transmu- 
tando) rpatio Iriangulari in fpatiam circulare agi 
putat, hancque fuam fententiam, inprimis eo confira- 
mare ftudet, quod Yocabulum yfi)^iùv ab Ëuclide et 
Archimede non aliter, quam vbi areae £ embadi fi- 
gurae caiasdam habeatar ratio, Tfarpatum fit, et 
quod ivTtIveiv ab iisdeni auctoribus numquam de in* 
fcribenda figura aliqaa in altetam adhibitum inaenia- 
tor. Quaellione ad banc fententiàm correcta inter« 
pretationem verbordm ) et fÂsy i<m TevTo To %ûû» 
fte¥ ••••', qaam Gedikias in fec. editioné Berolinenfi 
dederat, Aare pofle cènfet, fi qmdem^ quae in ea do 
quadrilatero enancîàta Tant, triangolo^ tribuantur. 
Recte enim vidit^ retfecywov^ qaôd T^iyoûvov loco 
Gedikias Platoni obtruder^ haad Terebatar, idcirco 
non eOe admittendiim, quod infcriptio quadrilateri 
in circulum non fie ab eius per diagoiialém biflectio- 
ne dependeat, Tt illa fémper procédât^ etiamfi baec 
in .potellate fit. Ex Ttenibleii igitur fententia hypo-* 
thefin ad diiudicéttdtim, num fieiri pbiHt, quod in 
quaèfiione faciendunl piX)ponîtiir, requîfitam ita effer- 
re oportet: Si triàn^idum efi eiUêmàdi Jîgutay qua 



*) p. 24 1^^ feqq. 
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per datantx reclam tiijjecla relitiquaiur ad unilm b^ 
tus lineae fecantU tàiUum fpatii y . quantU/ni ad ali^ 

rum éxtenfum habetur^ tutic quidem. vàis^ 

oiDuisque textui infeceuda inutatio eo redit ^ yt pro 
TToùçeùrelvayTcù fubilituaidr irctfariiÀvovr» ^ quanw 
qiiîâin et itlud faiuo renfi^ conreruari poITe 1*reiiihleiiit 
puiat^ dummodo TrcùçoùTsivtiv XCû^iov 7t»^ yf^H^ 
vfTlere liceat: protendere fpatium Irons lineam. 



*) V^S' ^3. edit. BafiL 



lu hao expolitione quo minus acquiefcaniiii^ 
qimo îani iti médium pix>laturL fumus, iinpediuiit 
Primutn d de tv*aiisformaiioue trianguli in circoluni n 
qiiaereretur, Plalo procul dubio pro verbo ivTêhm i 
aliiid poluidety quum illud ad fîgnifîcandam figurât 
aliruius transmuta tioucm in alteram haudquaquam 
aDîntnlit, quippe qr.ae appofite magis verbo aliqoo 
c;irn praepofiLioue fArrx compolilo, Yelut /ierafpoiA- 
Afiv, iudicetnr. Praeterea dubitatio, quam de ignl* 
guri interpretatione verbi ivrelveiv Trembleius affer^ 
pcnitus tollitur eo, quod apud Froclum ^) non modo 
ivr^lyeiv rçiyoayov aie kv%Kov^ verum etiam hrehêti 
oçâfiv yoaviw ek iffcucuieA^dv habetur, in quarum £m> 
râuiurum pofleriori manifelle nihil aliud, quam: m> 
cludere vel infcribere, figuificat, proinde quoqoe in 
priori ita accipi poteA. Tum vt quaeflio vniuerfalîi 
redderetur, qualem eam Ilatnit Trembleius^ debuifleol 
omîtti pronomina demondralina^ faltem id, quod to- 
cabulo xukAcu praemiOum ell , et quaellio hoc modo 
propoiii : Ei otifTê h xukAov Toom ro X»çIoy rçtycù- 
vov lAtreù^Xfiâfi^f^i (due ju«raMiccuiia^â^V(»i) : quam- 
quam dubitauerim, Platonem fie fqripturum fuifle^ 
quum aequalitas circuit et trianguli in hoc cafu plane 
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medîo relinqualur^ tacîteque magis fumatur^quam 
(ertç indicata fit. Neque muenimu», ulitims^ete'- 
m geometrarûm de transformatione uuius fij^urae 

altertai locntnm elle, led problemata ad illam 
rtmentia fie fere:- iZ oobhn yjctàçlcù *laov Xoi^lov 
feîVj Tel fimilî modo^ exprîmere aixia^t Ad yoca- 
iJi X<»^lciv v£uïiï deinde quod attinet, omnîno negari 
\Hfty quod idem Trembleius euincere nitilur, illud 
ttriquam^ nifi areae, et eias quidem folius, ratione ha- 
:a adhiberi, quum exempta contrariuiu adfiruentia 
•n defint. Quae inter référendum ell illud îprum, 
od Trembleius ex Euclidis Elem. I. 34. àdiert^ ^ 
rem fuam trahere^ licet frullra, conatqr, queuiam 
a ^pars tertia enuncialiorjis> ad aream fpectat Gui 
emplo iain a nobis clariora aliquot addanturr In 
icUdis Dat lib. Def. III. efi;: EC^vy^uiÀ/M it%i\]ÀfA* 
\ tS eK^et ^isocaBoci héytruij <»y 'oCiré ymlat^ oeoo* 
V€ùi shr) KOùToc uixvy Ku) Ci hiyoi rSv 'nKivçm 
^oc d\h9lXetç SgôOfAhoê: Propof. LV. autem: t«y 

\€Vf€tà ctvTcZ rZ /Âeyidfi Seioixévoi hovTcci 9 vbi 
cftof idem ralere ac o^^^/m vel (rx^H^cù ev^vyjgeùt*" 
y 9 quum ex coHatione propofitiom's clim défini iio« 
facta, tuœ rero fponte ex.eo patet, quod figu^a 
pectu ynins areàe fpecîe data '4ici nequit. Apud 
eronem.^) fimilis * earumdem rocum permutatio 
nnrrit in définit ione hic fubiecta: Hav^ç Xiyercù$ 
tTfii^v xo^çlov y^/ÀiJLfi 9$ cûaoùyê) koùTûs. voùviÀévfi, 
if;ufe» if fAtd rSv ri 0%?/^ 'SifsçikKttouawv. Pla- 
w j^çlort Tçfym^Y ^go ixice optimo perinde ac 



*)' In libello ^êp} rSv ttJç yêo$fiêTùf»c cpùfiuruVf 
t cum Eudidis Elem. libro primo a CunraSoDa- 
podio Argentorati 1S70 edito» p* 4^* 
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fîm^dex Tfiyûùvoy vd pletiius (TX^t^^ tçiyû^ov acci- 
pere licet. Poftremo fiDg^mus, TerumelTe, ab Eu. 
clide et Archimede, quos Trembleius inpritnis citai 
auctorçs, figaram^ in'qua nîhil praeter area^ ex- 
penditûr^ femper nomine ^cv^/ou iufigniri, attamen 
inde uihil ad interpretàtiouem loci noilri exfoulpi pot» 
eft, quum, vt fupra oAendimus^ Flatoim verba ad 
normam loquendi, ,ad,qaam illi geometrae vocabulo* ^ 
rum yfum direxerunt, haud iemere exigenda fint, id 
quod et ab ipfo Trembleio animaduerfum quidem, 
fed nihilominus neglectum eft. Âbunde fit haec con- 
tra Trembleii rationem disputafle, quae non mînori- 
bus rerum quam rerborum difficultatibus premitur. 

Schleiern^acherus in fua operum Platoiiico* 
rum verfione ^} non dubitat, |quin clrculi*yel diame- 
tri eius mentio guérit iniicienda , quoniam de coaptan- 
do triangulo in circulum agatrr. Neque in eo falfqs 
ell vir emditus^ fi quidem Platoni determinatio iafcri- 
ptionis in circulum } quae in vxiiuerrum triangulorum 
genus cadit, nota atque explorata foiOfe pro'certo 
ftatu'atur. Ver um hoc tum per fe minus probabife 
efl;^ tum rerbis vTfoâéfJtevoç fJth • • • • sirs fx^y mani- 
fefto contrarium. Quodfi enim geometra Platonicos 
determinationem iftam habuiflet promtam atque aper* 
tam, mifia omni cunctatlone et haefitatione refpon- 
dere debebat: Si reotangulum fiib duobus quibuayis 
huius trîanguli làterîbus comprehénlnm aequale eft 
rectangulO) quod continetur perpendiculp in reliqnum 
trianguli latus' ex Tertice anguli, cui fuDtenfum eft, 
demifib et circuli diametro, tum quidem triangulum 
illud dato circulo inçludi poteft. Sin veix> rectangu- 
lum prius pofteriore maius vel minus fuerit , indufîo 



*) Tom. n. Vol. ?. p;370 et 517. 
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à dèfiderata fieri nequibit. Atque hac quîdem ratione, 

^ Terbis iAis vT^B^fAi^os f*h ovv fuperfedere po« 

i> ferai y ,qua6 uili pro inanibas habere velîmiis-^ fati» 
C' aperte oftendunt^' geometram non ali^r^de inclufione 
1^ Iriaiiguli , vtriinî Icîlicct locum habeai uec ne>, indi** 
r, dum fen*e poITe, quam fi proprietatem ^ quae yerbis 
£ >J fciv €9*1 • • • • expreOa eft, dato triangolo conuenire 
: fuinrerit. Accedit^^ quod admifla SchleieiTsacheri 
i feutentia fimUiludo, quae inier exemplura geometri* 
l cap et rem, cilins illullrandae gi*atia prolatum eft, 
.intercedt-re débet, iiinditus périt, repudiataea, optime 
I conferuatuTi Vt enim ad decidendam quaeRioueni^ 
num yirtus doceri po(fit nec ne^ Socrates hypothefi 
quadam de vi genereque yirtutis Ttitur, fie geometra 
reTpoDruruaqnaeftionî, datomne triangulum dato cii> 
cnlo racludi qaeat nec ne^ bypothefin fupeir ipfo trian* 
gnli génère aroeilit^ qi^am qoidem nallo ad circulum 
reTpectn implidtam efle oportere , facile ell intelligere. 
. Venio nnuc ad interpretationem SoUeierinàcheri, qui 
falfa opinîone ductus non potuit non locum difficilem 
maie vertere. Vertit autem fie: fVenn d^fw Drey* 
ech einfolches ifty dqfk werm mon um ftine gegebene 
GrundUrde den KreU htrumziehty noch ein èHenfoU 
cher KreU ubrig^bleibt als der um/pannte felb/l ifi, 
idsdann dlinkt ndch wird etwaa anderes erjblgen^ 
und wiederum etwaa anderesy wenn diefes unmogUch 
ifl. Haec verba legenti yel audienti , necefie eft , ex- 
templo occurrat quaeftio,]' qui fieri polfit, yt defcri^ 
pto circa datum triaugulum circulo alius reUnqnatur 
cîrculus aequalû ei ipfi, qui circumfcriptus eft. Profe- 
ctoopusfuit, Tt vir doctiflîmus explicai*et, quid ver- 
bis iftis fibî yellet Exponit autem illa in adnotatio* 
hibu8 fuis fie: tVenn dos gegebene Dreyeci fo i«- 
fchaffenifty dafa^ wenn man die gegebene Grimdli' 
nie oder die Hypoienufe de[Jilben (de triangulo re- 
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ctàngttlb enim agi conîectura maie quidem fundatja, 
vera tamen aflecutas eft) in den Kreis eintragt^ fd» 
che den Kreis in'zwei gldche JSaIftén theilty d* h^ 
Jîch ala Durchmejjer zeigt, fo ... luf. uf. At fi Pla- 
toni nihil praeter hoc figuificaré iuanimo fuilTel, iure 
meritoque in reprehenfionem vmret, qaod non fim- 
plicltei: dixerit: Si bafis vel hypôtenula trianguli ex- 
pofiti aequalis eft diametro drculi datî, inclufio fieri 
poteft j ^fin minu8| non efficietur. Âd hoc ex Schleier» 
xnacheij înente rés aUquo^modo tentando pe^agitur: 
qaod a geometrica ratione maxime eft abhorrens. 
Ceterum locos finiftre interpretatus reddendus erat: 
fVenn diefea Dreyech ein Jolchea ifiy dergleichèn an 
der gegebenen Grundlime d^ffelben entworjhfij pon 
ehèh einem/okhen Oreyecie ergdnst u^ird, ali dan 
eniworfrne ifif fo i. . * u.f.w. vel minu& foreuiter^ at 
iucidius : Wenn di^ea Dreyeds fo hèfohaffen ift, dqfê 
das ahnUchSy ivélchea mon an dergegebeaèn Qrund» 
Unie deffeBfen edtwirji^ dn. Dr&yeck von Aen der 
Gattung^sur JErgànsung haty cds das enii4H}rJme 0, 
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1. l^aamquam geometria a yeteribus, e quibus foli 
Oraeci hic cenfendi-Teniuiit) inprimîsex quo PlatQ 
ad profuudiorem eîus tractationem hom^ief aeiii fui 
«xljortatns'erat^ maxime per Te et propter fe culta 
«ft ^y nulla commodi, quod mde in vitam conl^ 
nitinem redundare poflit, ratione habita; attamen fa- 
Gîie eft TÎdere, neceflitatem, yt ne omue omniao ftu« 
dium illius ad vfum vitae ti*aducendae omitterelur, 
Thifle efEecturam. Quippe haec ipfa fuit caufa, quare 
Romani, cum feuei'ioribus Mulis parum conuerfanteS) * 

géometriàe in- tantum, quantum ad menfuras agro* 
mm agendas finesque reguudos opus efl;^ addifcendae 
cperam dacent. Confiftit autem magna pars artis, 

v— 

I ^ '^) Infigne prorfos atque admlratione fumma dîgnunï 

I «lus rei exemplum prodidit Archimedes. Hic enîm 

i,1ilicomparabili« vir, vt Plut a r chus in Vita MaifceIU\ \ 

I» r^ert^ tam alto erat animo tantisque theorematnm dï- 

c VÎtiis praeditusy vt noluerit de bis^ quibus fibl non^en 

et opinionem non humanî^ fed diuini culusdam inge* 

• Oii paraueraty quidquam fcribere. Quippe macfaina- 

: ttan effectionem omnemque artenl , quae neceHitati la* 

térwretf illiberalcm et fordidam ratus^ in his modo (lu-* 

; dium Tuum l'erio pofuit, in quibus pulchritudo et fub- 

. tilitas nuUi commixta necelfitati îneft. — Quanto tbeo- 

retices ftadlo duceretur Archimedes, «ex hoc quoque 

perlpicitur, quod in memoriam ifiue'nti a Te tbeorema- 

tîs, e quo cylîndrus rectus fphaerae, quam circunifcH- 

. bit, vt (bliditate, fie Integra* fuperficie, fcrquîalter «ft, 

tnintdo fuo cylindrum et fphaeram i{)û infcriptam ap- 

ponl rationemque^ in qua inter fe funt illa foiida co«> 

nunque fupérficieS| adfcribi volueât* 

K 2 
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quae in dimetiendis dluidendlsque agris^ atque TuiueiTe 
in dimenGone rerum corporearum y quae fub aliquam 
formarum geometricarum caduut, yerfatur, in arith- 
metices ad geomelriam applicatione, quam etil geo- 
melrae antiqui^ vt geometriae natiuus fuus color et 
pulchrîtudo conftaret *) in Iradenda fua difcipiiaa 
fedulo euitareut, tamen fi quaudo peculiaris et quaE 
propria magnitudo alicuius rei inueftigai^da incidei^jêl^ 
huic fini adhibere non dubitarunt Quo nomine A^ 
ohimedes ipfe allegandus efi:, qui in libro de circuE 
il^imenfione exempluni huius applicationis reliqoit 
Sed geometriae practîcae, proprie fie dictae, pauca tan» 
tuni ex autiquitate ad nos transmiOa funt monumental 
eo maioris facienda dib'gentiusque conquirenda, qno 
minus fubfidiorum ad penitus cognorcendum^ quem 
ad finem in hoc campo fcientia veterum excucurrérll^ 
nobis fuppetit. PoQunt autem hae celiquiae peP' 
quam (commode in duo gênera diftribui^ quorum Ynum 
ea menfurandi praecepta , quae auctores in tranfita 
atque ab'ud agendo, illuArandi folum gratia, protu- 
lerunt, complectitur, alteri iubiectae funt formulaoi 
dimetiendi a fcriptoribus ex inftitutO' etdedita opeitl 
traditae, totique adeo libri eiusmodi formulis referti.|^ 
Ad prius genus referenda eft quadrati) trianguli et 
i*ectanguli^ et iftius quidam a Platoue**)^ honun 
aProclo ***) tradila dimenfio, pofl:eriore conti- 
nentur formulae à C o I n m ell a ****) ad aream yaria* 



ai 
P' 

k 
fa 



la 
ite 
ac 

m 

h 



*) .Cf. quae de exterminandls e geometrîa compn- 
tationibus Haufenius in praefatione elemempnixn 
mathefeos nec non in prooemio geomeunae bene mônuiL 

**) In Menon. p. 82. A. 

'^**) In Conïmentar. in primum Eudidis Eleoi* 
librum UI. 8. IV. 11. et 18. p. 64. io5 et 109.^ 

****) Libr. àe Re Rufiicà V. s. 
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nui figurarum inucniendam expofiiae, e,t magna ex 
parte ab incerto fcriptoi'e rei agrimenroriae ^), . Twl 
negUgenler admoduui repetitae^ nec non Hcronis 
iunioris Geodaefia **). '' i 

a. £ fortiluUs Colûmellae duae prae ceteri9 no- 
tari merentur^ qnatum altéra triaaguli aeqiiilateri 
aream ex dato ipfius latere inueftigare, altéra vero 
portionîs'circuli (arcils nomine a Coluniella infignitae) 
quae quidem femicirculo minor eft, aream ex npta eiu^ 
Jiafi et altitudiae ^^^) coUigere docet Sunt autem 
ibrmulae ipfae generaliter conoeptae hae : 

Vt dimenfio trianguli aequilateri fiât, ducatuV 
latus in fe ipfum, et producti fumatur pars tertia, 
itexnque décima. Hae in uuam fummam colleetae 
aream quaefitam exhibebnnt ****). 

' Ad dimcnfioaëni portionia circuli, femicirculo , 
minoris, conficiendam adiiëiatur bafi altitudo, et 
fumima multiplicetur per altitudiuem. Producti 
.huius dimidio (i addatur pars décima quarta quadrati a 



:» '^) In Rei Agrariae aactoribos a Goefio edit. p. 
;^ii — 3i5. ' . 

**) De hoc libro eiusque auctore omnino conTu-' 
lendà eft Pfleidereri Trigonometrla plana (thoo- 
difce confcripta) §. 172 — 176. 

*^^) Ba/in [egmenû circularis cum Hugenio, qiil 
In boc Archimedis exeroplum fecatus efi (def. Pr.op. 
XVIIIae libri de quadratura Parabolae praemilT.) appel- 

• lare Jicet rectam» qua una cam arcu fegmentum compre- 
lienditury ahiiudinem veto maximum perpendiculum 

• ab arcu in baGn demiflum. 

♦***) Goefianus menfor p. 3ia. regolam ab hac dî- 
▼etfam^ifed plane falfam inueniendae trigoni ifopleari 
areae praefcribit» lubet enim unum latus in dimidium 
alterius ducere. In dimenfione hexagoni aequîlatari et 
aequianguli p'. 5i5 tamen formam a Colnnfiella confUta- 
tam fequitur. 
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dimidia bafi facti, quae prodit fumiiMi araam dèfid^ 
ratam iqanifeftabit ^). 

£x priore foi*mula igitar area Irianguli aeqnih* 
teri dicto eius latere a, eft y a^+-nr ^^ ^^== tI* a& 
Ex pofteriore autem fit area fegmenti circularis^ fe- 
micirculo minoris, denotata bafi eius per aby altitn» 

_ (a6+/0/i , - , , ^ - ; „ 

dîne veto per A, = "rTV ou=ibn+'r^ ht 

+éàh. . ' . 

Has exprefliones verîs^^ tantam proximas elle, compi- 
ratione ipfâruixi ad Teras leuîter modo fiacta, primo 
îatuitu fit maniféfttiiii. Ëteuim feruatis, quae antei 
po(itae funt^ deiiominationibùs area trianguli aeqaiUi 
teri elt = I: ort /' 3 , portîouia circuli autem 
/^66+/zAV A 2*'* 6(66— M) ' 



■ 



-J Ang. 



tang 



V 2 J bb — Jih a A 

3. Sed quôniam plenior intelligentia ratîonis et 
conftitutioius furmuiarum e Columella allatarum^ et 
abipfofine dablo exGraeco qùodam" anotore tracta- 
rum, ad meliorem rei arithmetîcae et geometricae ve* 
terum, earumque confociationis^ conducere vidatur/ 
•formulis illis accuratius iam euoluendÎA atque ambot 
rum genemùi exprelfionibus, proxime TÎdelioet et ab- 
folute veris , quibus ytriusque figurarum ante mémo* 



*) In hac formula reddenda geodaera apud Gœ- 
Cum p. 3x5 mire lapfus elL Neque enim vidit, in èi- 
cmplo numerlco 9 quo Columella ad regulam fuam oom- 
monlbandam vfus eA^ quatemanum, per quem fumÔBa 
bafeos atque altitudinis collecta mnltiplicatury altitudi* 
nem eSe^ fed pro numéro nullius nominis et coaliaiite 
■ factore habuit. Hinc in exemplo, quod ipfe adfert, 
eundem retinet , quamqnam altiiudinem quinque pedum 
ponii. Sed quodammodo exculaudui videtur, propterea 
quod Columella ratîonem quaternarJi iTtius haud diluci* 
de ei[pediuit, fatis habens dixîfTe: Hoc duco ^uaier^ 



r&tartini are» ob oculoa ponkar^ pâullo dîlîgeniîiit 
intèr [e conferondis operae pretiumme facere fpero. 

Aequttu igilur duobus fonnulij > anam trigom 
ilbpleuri fiftentibus^ fit 

Une ^3 =9 4|- 
Omnino notatu dignmn eft, fracturam ^f e nu* 
mero eanim aflê, qaae e fractione contiaaa radicem 
quadratam tcàmarii exhibente derinantnr, et ad Terum. 
Talorem ipfios ^3 adeo appropinqnant, vt ad eum 
firactura mmoribus numeris expreflk propius accédera 
non liceat. EU fcillcet 




2+ etc. 



tnide nofciintur fracturae ad ^ 3 nugis xnagîsque ap- 
propînquantes », f , J, ^f , ^f ^ îl-, f^ etc. Ex 
quo perfpicitur, nullam aliam fractionem, cuiua qui- 
dem numerator pariter ac denominator cei^tenariam 
non excédât, ad quartam ipfius ^3 partem tam pro« 

* pe açccdei*e, quam yl? pi*orfiis Tt demirandum fit^ 
Columellae formulam illi ipfi fractioni', tamquam 
fuu.damento^ efle fuperllructam , et fponte fua.onatur 
quacftio, quanam via auotor formulae ad iftum valo* 

, rem ipfi i / 3 valde propinquum peruenerit. 

4. Ad banc quaeflionem vt«aliter quam coniectu< 
. rali modo refpondeatur^ res ipfa pati non videtm*. 
Quae igilur iam^ vt quàeftioni propofitae fatisfiat, 
pL*olaturus fmn, maximam partem in coniectura po« 
fita fimt, quod eo praemonendnm duxi^ quo fad- 
lius et promtius^ apud aequos harum rerujtn aeftimato« 
res, fi quid errauerim', reniam impetrem. 

EU autem ratio, qua fierî potuît, .vt valor yè în 
Iocumipniis-j^V^3 fubftitutus eraeretur, omniuo du- 



I . 



plex.- Valor.iftf ^mm aqt «x aliisV qui iam noti 
erant,' valoribua^^ab^iafto ipfiu8^/'3 yalore haud 
notabiliter dîaertis^<ideriuatus, aut fine horum ope 
per fe inueutus eft. 

Primo indagaiidi modo ii| Archimedia libro 
de dimenfione circuli'et Hipparehi tabula, quanti- 
ts^iem i^ettarupi: (fîirculo inforiptarupa exhibante, ad- 
minicul^ parais eraiit^ de quibiv^ fingulatim expo- 
aendum. ;, 

In Arcliimodis libro laudato deprehenditur sa^ 
tio,. quam alLiludpftriaidguli aequilaterv ad dimidiam 
baHii habet, cuiusque denotninator efl ipla radix qpa- 
drala ternarii, duabns rationibus^ tan^uam lûnitibus, 
circurafcripta^ altéra, earum veràm rationem paollo 
cxced ente, altéra ab eadem aliquantulum déficiente. 
nia efl i35i : 780, haec 365 : i53. Ex pofieriori 
ratio ipfi. fere a^qualis 26 : i5 hoc pacto deducitur. 
Qnum cîrcîter fit 1^5 : i53 == 5 : 3, ent propemo- 
dum (Elem.y. 19, VU. 1 1) 265: i53= 260: i5o 
= (Elem. V. i5. VII. 17.) afi : iS. Ex ratione 
autetn i35i : 780 exillit ratio ad îpram appropin^ 
quans 26 : i5 ifl.o modo. Quoniam fine errore nota- 
bllîefl. i35i : 78o=i35a : 780= 26.52 : i5 .52, 
erit veroproxime (Elem.l. poftremura c.) i35i : 780 
s=.26 ; 1.5. Vtrînque igitur efficilur, vt altitude 
trianguli aequilateri ad dimidiam bafin, adeoque fpa- 
tium altitudine et dimidîa bafi contentum ad quadra* 
tum a dimidia bafi factum i. e. area trianguli aequila- 
teri ad quartam parlem.quadrati lateris propemodum 
fit = 26 : 1 5. Quamobrem area perquam prope eft 
= T^ dictae quartae, jSue ^f «=44 qnadratî a latcre 
facti, quae eft ipfa a Columella tradita formula. 

Hipparehi tabula chordarum liodie quidem non 
extat, Ted ipfi talem aliquam in promtu fuifle, ex eo 
colligerè eft, quod absque eiusmodi tabula ille vir corn* 
putatioues, quas în comperto eft confecifTc, ueuti* 
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^uam inire potuiGlet Ab ipfo auttim iubtenfaruin ca« 
nonem, qualem primas, quantam confiât, c6ndi4it, 
in yalgos editam efle^ ex Theonia teftimonio.coiûtci 
poteft, qui eu m du6d6cim' libris iimeftigationem at- 
qtie vfiim ('fffay/Aeùttleùv) vaetarum- in drculo tradi» 
diDe refert ^). Quamuis enim de canone diièrte non 
'ineminit, «ttamen Hipparchus illum fubtoiixiire pu- 
tanduft eft^ quoniam praecepta ab ipfo tradita fine ca- 
none infructuofiora fiiiflent. Sumto igitur hoc pro 
certo, Hipparchi tabulam fùbteifaram olim in medio, 
atque in manibus faille, ex ea ratio altitudinis trian- 
guli aeqailateri ad bafin dimîdiam numeris exprefla 
depromî potuit. Eft enim eadem ac ratio, quam 
fubtenfa 1 20 , graduum ad TubtenTam 60 graduom 
fine radium circuli habet **), Haec autem per ca« 
nonem fubtenfarum Ptolemaei, quem quidcta Hip- 
parchi rationem in adorhando atque difponendo ca-» 
none fuo lenuifle verifimillimum eft, reperitùr elle 
B= io3 + 4^4 + y^i-s • 60 i. e. proxime io4 : 60 =, 
a6 : i5, vnde eadem, quae anteà^ fimili plane mo« 
do inferuntur. 

5. Diirerendum nunc eft de modo fractionem 
f y, vero radicis quadratae temarii valori proximan* 
tem^ Ène fubfidiis, de quibus pr'aec. a'rticul. expofi- 
lumeft, inueniendi. Haec autem difputatio eo i^- 
cidit, vt explicetur, qua ratloné Archimedes limites 
ab ipfo radici quadratae ternarii conftifutos, et Hip- 
parchus quanti tatem fubtenfae 120 graduum, inuefti- 
gauerit. De priori etfi difficile fit folidom àliquid 



*) Eicti Tûvntûkêfixtw fii^yJùy i. vmfiVTfpL» p. 39* 
**) In Tchemate propof. la. Lib. XIII. £lem. edit. 
Barrovian. vel'Baermannian. fcilicet- eft, ob an» 
gnlos ABEy AFB rectos^ et angulum B AE communem, 
triangulum ABE triangulo ABF aequiangulum : quare 
CElem. VI. 4) AF : FB = AB : AD (= BE). ' 
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neque ODUimo Ài^hknèda indignum in médium àdfer- 
re, fuIUnebimus tatnen methodum proponei*e, qua 
Arcbimed«8 in eruendis limitibus iliis forfitan tIus eft. 
Quae quam bene cum alii* ab iUo viro adhibltis iu- 
Y&aisûdi methodU oMgniat, doctis iudicandum re« 
linquimoi» 

Efto igitur triangulum 
rectaogulumABC, an« 
|B gulum AC^ habens re- 
ctum, BAC autem tri* 
enli recU aequalcm^ erit 
[^ BC bags/dknidia tri- 
anguli aequilateri, eu- 
ius latus eft Al^ AC 
vero altitudo cluadem, 
atque AU = 2 fiC> 
hinc AC^ = AB'l — 
BC^»3AB^, et AG : BC;=/3 : 1. Defcri- 
pto iam e centro A> îoterûallo AC, circulo' rectam 
AB VI Q transeunte, eamdemque productam in £ fe- 
cante, eft AC = AD = AB — BD= aBC — BD, 
et quia BC circulum' contingit, BE autem Tecat, (Elem. 
IBL 36.) BC1 = BDXBE, hinc (Elem. VI. 17) 
BD : BO = BC : BE. Iam quum fit BE =3 
îaAD + BD=aAC+ BD; triangulî autem ABC 
latus AC) vtpote maiori angulo ABC (=:=f recU) 
fubtenfum, > BC zeritBE > 2BC, fiueBC^^ BE^ 
proinde et BD <! i BC. Rurfus eft BE= AB + AE 
SS3 aBC + a BC — BD == 4 BC ~ BD, ergo 
4 BC > BE, et BC > ^BE, quare etiam BD > ^ BC. 
Quodfi nunc xompendii caufa AC dicatur z, BC ^ , et 
BD Uj habeUir*JB=3p — Uy itaque (Elem. V. 7.) 
z : p= v^ 3 : i sss ap — u : p, praeterea ^^ :p = 
p : kp-^Uy érgo inuerfe (Elem. V. 4. cor.) p : u = 
4p-r-M :p, u exiftente >ip, fed -< Jp. Quo- 
niiim igitur p ;: ii?== ^p^^u :p, erit alterne (Elem. 
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V. i6)p : 4p— m=bi^:jP, luno(Elem« V. i5. ii) 
ap : 2(4p-— a) i. e. ap :^8p— 2i*«=a:|ï, ergo 
(Elem. V. 19. 11) ^p-'^u : 7p— a w =» « : ps=z 
p : 4p— tt, A&«ro^Igitur ap-^w : p = 7p -— aw : 
4p — w. Qaaprapter eft quoqae % : p s= 7 p ?— a w : , 
4p — w. Et quia p : 4p — u = u : p, erit (Elem. 
X.;i5. li.) 7p : 7 (4p— i*) == aw : ap fiue7p: 
a8p — 7 M s=s a M : ap, proinde (Elem. V. 1 9. 1 1) # ^ 
7p — ai*.: a6p^— 7u=ai«: ap,= t^:p, Simi- 
litereft 4,p-r-2^ : i5p — 4ii=su : p; quar«(Ëlein« 
V. 1 1) 7p— aw : a6p — 7^ = 4p -m: i5p— i4mi 
ergo alterne jp'^^ 2u : 4p-^w =» a6p — fu ; 
i5p— Au. . Quambonfim et ;5 :p= a6p — 7a : 
i 5p-^ 4 1^ Sed quomam. p: 4p — iis=sz«:^eft 
(Elem. V. i5. ii)'a6p : io4p— a6z«= 71^ : 7P^ 
ergo (Elem. V. 19. 11) 26p~7ï^ : 97p — a6i«=: 
u : p. Pari modo eft i5p — 4m : 56p — i52^=s 
w : p, qnocitca a6p — 711 : 97p-- * a6i*== i5p 
— 4ï^ : 56p — i5i*, alterne igîtar aôp-*- 71* : 
i5p— 4u= 97P'— aèw : 56p — i5u. Quar^ 
etîam j5 : p = 97p-~ a6w : 56p — i5u. Ratio» 
cinatioae eodem tenore perpetuata, eflBicitur, Tt fit 
paritor js : p=== 36ap — 971* • ao9p — 56 u =3^ 
i35ip— 36a» : 780P— aogwetc. 

lam quum fit z : p-s==: ap r— 1^ : p, ob ap 'au« 
tem >' ap T- M, •(Elem. V. 8) ap : p > ap^^u :p, 
erit (Elem. V, i5. cor. SlmToni) ap : p }> « : p, 
fiue 2 : p <| ap, : p i. e., ^ a : 1. Et quia (Elem. 
^ V. 1 5 ) a w : ap = u : p, erit alterne au : u == 
ap :'p, quare (Elem. V. i3) 2u : u^ z : p. Sed - 
eftjc^p = 7p — au : 4p — x«^ ergo (Elem. V. 1 3 
cor. Simfimi ) au iM^ jp — a m : 4p — *- 1*, pro- 
inde *) 7p : 4p > 7p — au : 4p— «z^ ergo (Elepi. 



*) Vid. Diflertat., quam Celeben». Hauber fnb 
titulo : PropofiUonum de rationibus fnier fé diuerfis 



« 

I. e.) fp : 4p >i,js -: pfiue* :p<î yp : 4py h. c, 
<7^:^; * Eadem ratioije <»ftenditi]i: eÔTe 

V' < 36a ; aog ' : 

•• "iMij'.) ^■^^. .^ i35i -.; ^80 etc. ' ^ 

, Forrô'quonram p >• tt,-fit p— w =v, erîti» |> -Jp, 
â£ < 4P' Et qiiia « : pf =35 a/i — £*:;p==p+/>— «^ :p, 
eli 4Jùoqtt^ z : pssip^p : p. Deiride quum Ëtz:p 
sssai jpj^nu : .4p— ^i^«=i= 5p + ap - aw^: 3p+p— 2^ 
ap-*aw âutem (£Sem. V. 6) = a(p — w) = af', 
erit ^iamvt' •: p == Sp-^- ai' : Sp+f. Adhîbitia fie 
deinceps r^tionibus^ quîbus ratio z : p autea aequa- 
lis demondrata eft;. fimîli modo compibbatur elTe ili- 
deija a :.p==» 19P + yv : tip+4f' = yip+aGv: 
4ip + i5 V == a65p + ^jp : i53p + 56p = 
gRgp+îôaf/ : Syip+aogi^ eta 

Quia igitar z "^J p rsssp^t/ : p, fed obp+p >p, 
(Elènà.-V- 8)p+i/ :p>p:p9 erit (Çlem. V. i3) 
^ ' p ^ p i p, !• e. > I : 1* Dein quum fit (Elem. 
•V. i5).ai' : ap ==? i/ î p^ aheme igittu: a^^ : p== 
ap 'J p'y pôfterior ratîo atrf^m ^ z:p^ eft (Elem. V, 
i5)qv : i^>z:py hinc(£Iem.l^l.) a</ : v> 5p+ap: 
3p+v, quare *) 5p : 3p < 5p + av : 3p+p fiue 
ôp + av : Sp+i' >» 5p : 3p, ergo etiam (Elem. 1. c.) 
£ : p > 5p : 3p, i. e. > 5 : 3. Haud abfimili mo- 
do demonilratur éflè 

z :p > 19 : 11 

> 71 : 4i 

> a65 : i53 

> 989 •• 571 



demonjtrationes é» Jolis Ubri V. Elem. definidonibus 
ac propofuionibus deducCae, Tubingae 1793 publicauit^ 

$.45. . • 

O DilTert. laud. $. 48. 
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, Comparent liic daae rationiim feriez, altéra ratio- 
uuTn ratiotie ipfius js ad pi maioram, altéra ratîonuinhac 
^ ipfa ratione mitiorum. la priçre reperitur non modo 
ratio 126 : i5> qua praeceptom Columçllae de area 
trianguli aeqi^iii^teri fupputanda iimititur^; yerum et 
illa i35i : 7S0, ex qua Ar^i^himedes rationem, ra- 
tione, quam circuli diameter ad iatus polygoni* 96 la- 
Jtenim cîrculo. itiTcripti habet, maiorem deduxit. In 
polleriore ferie autem èxtih; ratio a65 : lâS^ qua 
idem ilie vfus eft ad exliibendam rationem minorem 
^, quae diametro cum latere polygoni 96 laterom 
circulum circnmfcribentis intercedit. Çeterumfi cui 
forte methodus expofita artificiofîor quam pro Arcbi* 
médis fcientia atqneleruditione yideatur *)x.is3 vt fpe- 
dminis tantnm caufa démon Arationes, quil^us Archii* 
jnedes propof. 9. libr. IL de Aequiponderantîbuis^ 
propo£ 3 de Conoidibuâ et Sphaeroidibuis, et propoH 
1 o* 1 1 que de Helicibus feu Spiralibus muniuit^ jper- 
luftrct atque expendat, quaefo. Eo enim fiet, Tt 
opinionem fuam deponat, nihilque tam arduum et 
fubtile efle iiitelligat^ cui diuinum Archimedis inge- 
nium par non fqerit. 

6. Explica^is iis^ quae fnper ratione, qua Ar« 
chîmedes et auctor régulàe^ aream trianguli aequila- 
tei7 ex noto latere inueniendi, fractîonés vero valorî 
radicis qûadiatae temarii appropinquautes indagaue« 
rint, cogitantibus nobis pvobabiiia funt.vila, agitan* 



.^) Exemplum rationis dnarutn quantltatnm incoçi* 
menrurabilium num^ris proxinie expreflae extat ia.iQ.in 
Ârifiarchi Samii^ qui aetate prior efi Archixnede^ 
libro iFêû} jXëjsâSv uoù etiro^ri^»TUV 'Hk/ov iioû ScXifyj^C) 
prop. m p. 582. Vol. III. Operum Wainfii. Poni- 
lur enim ^a : i > 7 : 5, fractio Ç autem in îis eit, quae 
e iractione continua radicem quadratam bînarii fijftente 
enoluuntur. * 
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dum nunc eflet de modo^ quo Hipparchiis fiiblenrain 
xao graduum nameria expreQkm inuenerit. SeJ quo- 
niam baec inueftigatio fola extractione radicis qua* 
dratae ex 3^ 60* =3 10800 abfoluitur, lectorem ad 
Theouis àç ro rov TlToXBfJwlov ^i^hîov i vTréfÂVfiiJtf 
remittere pôflumus'^ ubi pag. 44. docetur, quoniodo 
numeri non qiiadrati, quaiis eft 10800, radicem 
proxime yeram reperire liceat, quant quidcni Theonîs 
rationem etiam ClarifE Ideler in Tua de trigonomem 
tria vetihim diifertatione ^) tradîdit. Nihil ergo am- 
plîus huic circa prior^m Columellae formulam dis- 
quifitioni addimus, quam determinationem en^oris, 
qi;ii in yfu formulae eius commîttittir. Appai*et au* 
tem ex artic. praec., fractionem -fr P^uHo maîo- 
rem efle radice quadrata ternarii^ quare et are^ tri- 
anguli aequilaterî ad Columellae regulam conipu- 
tata yeram pauUulum excedet, excelFu exiftenie 
'=i\^aa-^\aayf Z. Quo autem quantités erroris 
melius innotefçat, eam ad menfuram aliquam comrau* 
nem yulgoque notam reuooemus. Inueftigcmus igiiur; 
guot pedes latus trianguli habere debeat, vt in ai^a 
unô pede quadrato aberretur. Quo conllituto cogi- 
tM, vtfit »^ * 

fè <K»— ^oaV^S = 1 

hinc €ia^s=i —7 , >_ = 60 (26 + iS/'S) 

20 — 10/ 3 

promde a==^6o(a6+i5V^3)=9>/'io+5/3o 
= 55, 8466268 = 55^ proxime. 
Si ergo latus trianguli aequilateri contiueat ped. 55t^ 
area ex praefcripto Columellae inuenta vèram. vuo 
pede quadrato excedit. Hinc erroris in altis cafibua 
faciiis eft taxatio. Âccrefcit enim in ratione dupli- 
cata laterum, vt, fi numerus SS-ffpedum in latei-e 



i *) MoaaU. CoTrerp. B. XXVI. S. 14. 
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infit, e« c.> bia, error impleat fummam 4 pedqm 
quadratoitiro 5 et fie de ceterïa. £n*ore auteôi-uiitim 
pedem quadratmu aequante, area ex Columellae prae« 
-ceplo coiupulata eft =s -f.^ . 6o (a6+ 1 5>/^3) = 
3i6(ab>i5/3)= 676+390/3 = i35i, 4998 
fiue proxftne= i35iè ped. quadrat; proiiide errpr 
eft daarum Lantarum^ quaotas habet area, quam Co- 
lumellae forèiula praebet, bis nrillefiinas feptingente« 
fimas tertias, quo cogoito haud difficile eft> fortnulae 
ifti correctionem , fi qua opus fit^ adhibere. . 

7^ Progredimur iam ad formam, quam Cola* 
inella auctore et doctore fequi oportet, fi area portion 
nis drculi femicirculo haud niaîoris oomputanda ve«» 
niât. Aequâtis et hic formula exacta atque ea, quam 
e Columellae praecépto dèduxîmus^ fit 

(66+MV . ^hh (W— M)^ 

■ ,\ . , 

.A 2 6A . . h 

Eue, quia Ang. tang ^_.^ «= a Ang. taog ~ 

—TJ ^«' *~«T -^ h 

Quura omnium fegmentorum^ f^nicirculum uoo ex-- 
cedentium et fuper eadem recta tamquam bafi conlii* . 
tatorum> yllimum fit fcmicirculus ipfe fuper illa recta 
^defcriptus, primum autem duae rettae fibi inuicem 
fuperincideutes, hinc duo çonfijtuuntur cafus extremi> 
quibus refpoudent anguli ad centrulai 180 et o gra* 
daum> et quos inter çafus ille^, ubi augulus ad centrum 
eft 90 graduum, tanquam mediua^ interponitur* Agi 
TerO yideamus, quid ex aequatione aollra in his ça» 
^bna fingular&us ftlectisqud efficUtur» Priiuum' qui- 



o Œ ^ 66 
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dem ifiianifedum eft^ euanefcente fegmenti alUto- 
diae fieri A=3&:Q0 1 x[uare hftbemus 

quod quam fit abfarduiD, aequajio hoc calu, ni&fit 
et 6==o, neutiquam fubûftit. Altero calu, quo an- 
gulus ad centrum eft rectuâ> fegraentumque qna* 
draute circamductae et fubtenfa iplius cbntinetur> ell 

A 

— = ^a — -I = tang i ^r, dénotante sr dîmidian 
6 

peripherlam cîrculî, curas radius ell == 1 , proindo 

A=(V^2 — 'i)5, et-;- = -T =5i+/'a qui. 

bus yaloribus in aequationem noAram introdùctiii fit 

Trbb — 2bb= i^bb. 
hinc CT==3y. Abeunte tandem fegmento în femîcijv 
culum, qui cafus elt tertius, eR, b-=^hy et aeîjuatio 
nollra hoc cafu euadlt ' 

5r66 = 5^ 66 
vnde fit itidem 7f = 3y. 

\ Nuihei*us pro ipfo T^hîc erutus eft vnus ex limî* 
tibus ab Archimede denominatori ratienîs, quamam- , 
bilus circuli ad diametrum habet, alEgnatis, ideniqne 
fere folus reteribus expéditions et 'commodiorii 
yfus gratîa in computationibus ad circulum perti* 
iientibus yfurpatu» ^} , - quamquam £ u t o c i o rcfe- 



*) Vid. Piin. Hifl. Nat. II, zZ (ai HarduinO Ma- 
crob. in fomn. Scip, I. 20. Formulae etiara , quas . Co* 
lumella ad menfaTandam citcali et femidrculi aream ba- 
bet f eidëm illi numéro accommodàtae fnnt. Hoc loco 
non alienum erit monaiiToy pro numéro CLX^f quem 
nouifllma ClarilL Schnel^eri editio fcriptoruin rei 
rufticae in Columellae problemate de femicirculo exhi- 
ber, fnbflituendnm efle.CXt, (tectius CXXXX) qui in 
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rente*) Apollonius Pergaeuè Pïiiloque Ga-* 
darenfis rationem iftam accuratiusy verum m^mQ- 
ps maioribus, definierant. AnVimto ergo hoc îpGus 7t 
▼alore duobus caflbus pofterioribus (nam eius, vhî b et 
h^=Oj rationem habere nil attinet,) aétjuatîo fuprà 
allata ftat, ex quo fequitur, rt in hî?ir tpfis caiibus |0o»« 
lumellae formula a verilate ntiT} récedaf, * 

8. Duos, cafus, qnos modo'indîcauimus, folba 
eOe 9 in quibus Columellae forniulia yeram Tegniento« 
rum aream praebeat, non^ nifi ratione eius pehîtué 
perfpëcta plaueqne cognita apparere pbteft. Quam 
quideni intelligentiam t^t confequamirr^ eius originem 
analyd invelligemus periude ac fi formula de'ih* 
tegro effet condenda. ».. 

Infcripto îgkur ïif porlionerh cîrcuKy femîcîrcnïd 

faand maiorem, triangiilo maxirao^ portîo'in ti*es paiS» 

tes diuiditur, quarnm ma illud iprum Irianguluni 

maximnm, binarum reiiqnarutn autem Ytrauis eR 

portio cîrculî fuper latere trîanguli màxî/riî cotiftîtulîày 

et dimidio àrcu porlionis ab initio expofitae compréi- 

henfa. Serualîs îam dênominatîônibus artic.*^ 3. at^al 

trianguli infcriptî, quodcuhi portîonë^eamdem.bafiSf 

atque altifndînetn babét, eft bh, SegAientoi'um aâ^ 

- tem reliqùorum 3uorum «ha fuYfltôrtrm area'fingatur 

' itaa quaatis6 et h peridere, vt haè^' aS'qilàm ^er ipfaïu. 

Columellae regalàmdedùcîmur,'* forma mbb +'nhfi, 

•litteris ni et n duos factores conitanteé' èéfigndntibiib^* 






Oefû eriana p;<ima' Canne et in-alteina^-^nefcio) >legiHii/ 
Qniceque verus eiL Si eaini radhis, quem Columella 
toruaturae latitudînem dixit, ell ])ed* LXX» diametros 
t Golumella nomine bafeos rennidrcaIi'>-iiiJGgnita CXL 
ped. contineaty necelTe eft* Mendum vnde ortum ira* 
««rit, facile eA ibfpicata. ' '' 

*) la ConMfijQntar. Ma Archimèdis de dimennône* 
firi»iUlU>nuD'; iii<WalU(UtOpp.Toxn\IU.;|]^i57.. • - «« 

F 
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ezprimatur. Area ergd portionis totios éft «= 
bh + mbb -f /aiM^ iù qua forma iam factpres /n et n 
determinari oportet Quod qao expedithia fiât, fU« 
tuoinus radium eirculi = i y angulum ad oentnun 
aatem, qui dimidio arcui portionb infiftit=s^, erit- 
que 6= fin (ph^=s, \ — cof^^ hînc ÉA+iiifi&+7iAis= 

Bn^, — ifina^ + 4/n (i— cof2^) + 4» (3—* 
cof^+<^of a^)« Sed orea ex praecçpUs geomctriae 
iuuenitur elle == <p — i&a 2 Cf. Qaodfi ergo illi 
hanc aequîparare débet 3 necefle eft, Ytfit 
fin <P — ifiaa^ + i/w (1 — cofa^} +ini3 — 4 
cof ^ + cofa^) =9 — iùn2(p 
proinde 

m ( 1— cof2^)+n(3— 4cof^+cofa<p)=3a^— afiii^(0) 
Quum hic duo tantom coefficienteS| m et n, fint det«^ 
mitiandiy plures duobus ipfius (p valorihua, a^hancde- 
termîoationem abfoluendam; adhibere non licet 
Quia igitur aequatio charactere folis (0) fignatu iam 
ad valorem ^a==o, quo cafu eft 6 et Aas o, fq^ 
mentumque ei^anefcit, fponte quadrat^ deligantnr 
propofito adfequendo valorea ^=45^==^9r, et 
Ç=s^o^^=ii7f angulis ad centrum fiimmam 90 d 
180 gradum conficientibus. His confUtutis habetor 
I. m+n{3 — a/^a) =5= i^-^^a 
IL am+an == gr -^ — a. 

Âequatione I in a ducta et, quae prodit^ ab aeqoa* 
tioae n ablftta, reUnquitur 

4/»</a — i)=ia/a — a = a(/a-— i) 
liinc7i=f = 4 
Quo Talore ipfius n in âequatione H. fiibftituto> fit 

277» 4* i=9r— a 

proinde m 



a 

Determinatis fie ipfomm m et n yaloribua fbrmnla ad ex' 
hibendam aream fegmenti drcidaiis pauUo ante afium- 
ta M + niib -f nhh Talomm iftoram introdactÎMi 
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'«——3 "'• 

«bit in hanc M -f l/iA +"- 66, in qqa fi ftatun» 



mus 9«£= \* y ^Tu '^am-ipfam formolani , qu^e Colu- 
mellae praercrijpto' conùenit^ Iht^fdrcDits. ' Quare da^ 
biura efle non poteft, 'quineiu^'tènibii^origiuemiioÀ' 
pacto explorauerinins. ^ 
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Quqm îta^e fi^rmula bh.-iimbb 4* ^zM daobus 
tantûm cafibus exaclae aequipollens facta fit, fan 
cile perfpicltur, forn^ulam, quae fie elicita eft> 

bh+ihh+ bbp îla fore comparatam^ vt duobua 

. a ■ 

iAis cafibus folia {nfliani * Csgmentorum menfiiram red- 
dlat, in céleris omnibus, autem de veritate defleclat. 
Quod, quQ extra omnem dubîtationîs aleam ponatuFi 
peculiari iufiiper demonAratione corroborari expedit^ 



I • ..- 



g* SubAituantur igitur in aequatîone (0) arlic. 
praec^. pro ipAs» m et n valores eorum modo reperti> 
quo facto erit 
a^—afin^+acof^^—acof 2^3=5 fi — cofa^).^^) 

yiide fit : /i j ...... ■ 

.4(4y— fin(P+cor(p — cofa^) 

Ex hae formula > à ipfi Ç valorem quemcnmque tri«- 
bucrelicetj cogitnr> Tt9r fit.quautitas variabilis, qua^ 
lis tamen non eft> fed yel maxime con(lans« Quo ergo 
lîaec incongruèntia tollatur, in aequatione O) ▼t'Ioi^ 
ipfius TP indeterminatus permaneat> aequatioque fubfi* 
Aat> quicqnid demupi fit 9r, oporteL Quare quum 
tantummodo membinim ùÇf ex fua yi atque natura ad 
ipfura ^ refcrriy cumque eo comparari poIBt, ,m» 
c^fle efl:, hafce duas aequationes, 

2(pt= (l C0f2^)(I) 

a cof^ >>-- a fin ^ •— 9 cof a ^ as O , (U) 

F a 
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quaruin additioqe àequatio (^) confia tuf, pro k q^uao)- 
qùe'fubfiEei'Cj' ''Èx açq\iatîôay(ît) autéiè.Èl ' 

. cofip— fin^=.Cof 2.^:=.coC^*-:-^Eu^f r;;.. 
cuius aequatîorn>^auiji Vtraque par^ p«|r. çpjf^r-rr Jm^^ 
diuidi ppffit, h^lben^iMSiprimum , .... : ^ . ;. ., 

cof^^ — fin<P=o M ).; '. . .'. v.r 

fiue cof (p === fin <p 
ie., quonîaiîi valbres^ <p î|jfo 7t* mèuores, aeqiie ac 
nègatiui, exclikluntar . ; • . . 

hincfit 0==47r. .. ^ " . 

Peînde vero diulfione aequationw cof^ — finjp== 
cofip* — fin^* re ipfa indituta peraetaque eft • 

1 t=cof^+fin9 • ' 
rnd^ non modo 
i-^-r-cor0 « , / .cof(B , ,r^ 

^ , ^ 1 — cofâî . ■ ^ . cof(p 
Quocirca, quumfit-?— : i-=:tangJ<P^ — 



tinÇ) • i — fin^> 

^tang (iar+T0)ï crît tam f^^ qoam iTTi+i^ 
«=47r, ergo <p = 7^eto. Valoribus = o, (p=s^'My 
et 0=:47r iam in aequatîonem'.L introductis ex èa 
«xiftit o==o; i7r=i7r'y 9r=9r. Quare ambae ae- 
quadones I et II ipfo (j) valores 0, i^.^ «è^ obtinenta 
Talent^ hiquefolifunt, qiiibusid.e^dtur. 

■ * ■ • . • • ■ 

lo. InueAigata origine formulae a Columella ad 
menfurationem fegmenti circularis praefcriptae cal- 
culi litteralis fubfidio^ iam conabimur radonem ad« 
umbraroj^ quam illius formulae ^uctor geometriae fo- 
lios auxilio adiutus iu ea. inueuienda fortafle fecu- 
tus eft. ( 



% 
1 

I 
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Sit îgitar APB 
femicirculus, eu* 
ius.ccnti'nm G, 
. diameter AB, 
érectoque îti 
ad ABjjerpen- 
. dioulo CD, du- 
fi cantur .AD et 
DB, quo facto 
it(Elem. I. 4) AP^r^Oâ, et (Blein. L 47) AD' 
=DB^ a= a A0!. . PemiOb deio: tsc C ad AB p«r* 
indiculo CE, .pFoddctpqueh eo Tsqueiad periphèriam 
F, iungantui: AJR,:FD. QniA igtfiur recta CFper 
utrum C tranfiens. rciotiiDi AO àd aiu^Ios rectos fe» 
Lt, eft (£Iem.>m. 3) AE=ED.^ hinc <£teiii. h 8.) 
C£-=>=:ËCP<=s^i:nicti.=sDAC, proinde (Elem. 1.6.) 
E = EC=:EP=sf AD, eego AÈ*! fine DE» 
= iAp.ic=^^l AiC^. Pï-a«tevea eft (Elem. I. 4) 
F==:FD, et A AFCssACFD. Somto iam, dia» 
etrum fa Labere «d peripheriam^ Vt 7 àd àa, erit 
i Prop. IIL libr. Avchimedis de dimenf. cirr.) circax 
s, cutus diqiidmm ADB, = H AB? = y A&4 
uc femicircnlu» ADB = y A(^= AC^ + iACfl 
^AJC? *) == A ADB + i CD* + tV AC . iPoito 
mm quadraos ACp fitss= I^AC^, û ADC au&m 
= aAFDC — AAFD = CFxDE — A AFD « 
F X CE — A AFD, oft: Cegmeatom AFD == A AFD ^ 



f .. 
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lit " . ■ . j. ; ■'■' 

^y'Veteres, nominatim Cfraecî'^ vti videre eH apnd 
rchiinedem, Ptolemaeum^ 'Geitiintirii^ Eutoduni'ét 
heonem, ob in(k)minodani praefiBrdm^ qua utébàAliiihi 
imerorum notandorum rationem in defignandis unaa^ 
1$ banc morem tenebant , vt, quotiescumque fieri pof- 
t, fractionem, numeratorem ab unitate diuerfum ha- 
mtertij femper in duas vel plures fracdones^ quarum 
imeratores ellent £== i , dirimerent , eafnque Rfi difirl- 
jLtum efferrent. Haec difcerptio bic in v&m tra<^ta elt. 
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14 AC — CFxCE. Sed in AFÇC eJl (Elera. IL i3) 
DF*! + a CP X CE, fiue DE' :t^ + a CF X CE= 
CD* + CF*, u e., = a.AÛ VirèQ « CF x CE == 
a AC "» — DE ■» — EF *» = ^ AQ' — EF ? , proind» 
CFX CE = iAC^l E^. Quaraobrem vif. feg- 
menturo AFP = AjÀFD'+ iEF-^H- 4.jj'AC'ï^'^fyAC 
t= A AFD + i Eir»+ ,V AC1 =is'Â AFD +>|EF' 
+T*»AE^. '■■> T' - — : j ~ " ■ 

■ » 

'. Quum îtaqne . fetnicîrculixs ÀDB ex* triangulo 
fibi înicripto maximo ADB, et ^uadratis ab eias altlta- 
4ine CD et dimidia bafi AC factis^ fiodem plane modo 
compoualur, ac fégméntum AFt)qciéitIranti competens, 
ex triangulo maximo fibi infcripto Al^'D,' et qoadratis 
altiludinis £F et dimidiae bafik A£| nîimeris, per quoi 
fpatia a lineia cogneniinftiuâ' defferipta multiplicanda 
Veniant) in vtroque cafù iisdem exiftentibus, patet, 
qnomodo^ femicirculo pro fegmeiîto habito, formata ind6 
deduci atque condi potucrit ad àV6biki''fegmenti cîrcn* 
laris cuiuslibet inuenièndam,' quae^'haud fcio an ab 
anctbre prp ymuerfali patata fûérît , qaum reaera 
duobus damtaxat fegmentia accommodata fit. 

■ • . 

11. Reftat) yt de errore VideamuA, coi formnia 
Goluméllae obnoxia eft. Cuius quidam ratio ac ténor 
expediUus inxta plainiuaque explicâri non pofle nobis 
yilk funt^ quam tabula hic fiibiecta, quae quantita* 
tem erroris iftius pro valoribus denominatoria ratio- 
pis, quam altitudo. fegmenti ad dimidiam bafiu lia« 
bet| intra nihilam et ynitatem fubfidentibus^ et par- 
te décima unitati^ a ib inuioem differentibua y ob ocn« 
lo^ponit 
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6 

o,a 
0,3 
o, 4 



S * 
"S* 

I 

o, 000000 
o>i 33600 

0,268788 
0,407110 

o, 550029 



0,070796 
0,175796 

o, 990796 

0,415796 

o, 550796 



2— s 



t^mt 



0,070796 
0,04^196 
0,022008 
0^008686 

0, 000767 




o,oo3io3' 
o,oo4i48 
o,oo3462 

o, 0020Q3 

0,000609 



r— S 

2 

1, OOQOOO 

o^24oo32 
0,075683 
0,02089 t. 
0,001392 



0,004459 
0,004875 
o, oo34o8 
0,001682 
o,ooô442 



o, OOOOQO ] o, OOOOOOt 



0,510,69889910,695796 
0,6 0,854944 0,850796 

^> 7 1,019258 1,015796 

0,8 1,192799*1,190796 

0,9 1, 376405 1,375796 

1,011,570796 1,570796 

V t de vi ac poteftate hum^ronim in. ïiao tabula 
obuiorum penîtus conAet, notari conuenit, fignorum 
S et 2, quae in ea «praetar iam ufurpata h et h oc* 
carrant, prias areamyeram, pofterias autem aream 
ex Columellae formala compatatam , cum eotamei^ 
Tt pro ipfius 7f valore nomeros 3, 1415926 loco ilUos 
^1^ adhibeator, nobis defignare. 

Numenu igîtiir, qui ad finiftram in ingreflu la» 
terali tabulae inucsnîtar, eft denominator rationia^ 
quam altitude fegiâènti ad dimidiam bafin ipfius ha* 
heL Qui huic funt deinoeps in eodem verfu adruncti 
numeri, eorum primus, quota pars quadrati a di« 
xnidia bafi facti fit area yera, indicat^ fecundus hoc 
iprum de area ad Columellae forinulam computata 
inaniféftai, tertiùs differetitiae, quae inter Ttramque ^ 
aream intercedit, ad quadratum dimldiae bafeos ratio* 
iiem oftendit, quartus denique errorem formulae Co-^ 
lumellianae cum area ex'ipfa fupputata comparât^ 
quoiumque ex diuifione illius pet hauc ortum exhibet 
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Sed que difpQfitio tabulae planilEme intelljgatur, Iia|(d 
ineonfiiliam fuerit, Tfum eius exempfo îiluftrare, qaod 
ex ppoblemate ab ipfo Oolunidla prolato capiaraus. 
Quaerîlur autçm in eo area pordoiiis circuli^ cuius 
bafis .16,* altîtudô ▼«ro *4 pedes habiet. Eft igitar 



bp=^%j A=s=4, !prouide *--=»f = 0, 5; hînc 

"s/ " " ■ . 

e=:i))^98899; 77=0,695796. Quare ent area ve- 

s 

i*i'S>= 77 . 66== 64 . 0,698^99= 44, 7295 ped. 
bb 

quadr., area autem ad Columellaé 'formolam ratio* 

cîaalâ 2= 64 . 0,696796 = 44,53o9 ped. quadr^ 

pro quo numéro Columella ob luinutiarum neglectum 

44 iuntum eliciL 'ExcelTus ergo areae verae fuper 

aream, quam Coldmellae forma praebet, eft = 

0^1986 /ped. quadr^ === 64 . o,oo3io3 = r^ê^^^s^* 

44,5309 fine circIlçr^T^-s areae proxime dictae. 

Monllrat infuper tabula, Columellaé formulant 

îpfo •— vàlores înde a o , o ad b, 3 vsque tenente 

aream praebereplas a vera recedentem, quam yt er« 
Torem inde oriundum tuto neglîgere liceat Conful- 
tius ergo yîdetur yfum illiùs certis circumfcribere limU 

tibtts, eumque ad valbres ipfius «tt, qui intra o, 4 et 

b 

unitatem coufiftunt, adftringere. Prior homm valo* 
rum pauUulum modo diftat ab uno eprum, pro qui« 
bus^ Columellaé ibrinulaQi exactae aequipoUere fupra 
vidimus, quîque funt — 1 +^a fiue proxime -^^ et 
1, pofterior cum alte^ eorum prorJus conuenit. Li- 
mites igitur, extra qi|os uTum formulae exteudere non 
expedit, fie quqque.conftilui poflunt, vt vnus eorum 
fit Tegmentum anguli^ qui fesquiaher. ell recli, capax> 
aller verô fegmentum angulum capiens rectum fiue 
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smicirculus. Inlra hos limites, vtî videre eft in prlic- 
edenti tabula , area ex praefcripto Coluraellae fuppu- 
nta femper iulio minor eft, maximaque di£Perentia 

lier habente. Ad eam accuratius definiendam fainta 
iter verara aream illainque, quamCoIamellae régula 
ffert, difiFerenlia habetur 

acto iam v =i^ 99 forma praecedens transmntatat 
[i hano 

a (S— 2) 
nde fit pofito „ = f 

" . ■ ■ ■ ** 

— s=s — —.M— -i 311^ ^^^ Ang. tang a 

linc adaequato feciindum maqfâmoniiii et miiiimdraiii 

^^ÛioAwca exponente différentiali "T" cifrae aequafio 

eterminando ipfius V adeoque S — Z valorî ma- 

imo eft ' ^ 

uî quidem valoribu«* o et i- ipfius 9^ Titrer Ilitisfit. 
/"erum qutim pro' iUo difiFer«ntiam £«-^S fieri mi^xi- 
tiam , pro hoc auiem ad nihilum redigi ex antécédent 
ibus conftet, pofthabitis iftis raloribus alius-ValoF 
pfius 9, idemqué hic requjfitus 'eraendus eft é% ae- 
[Uatione » 

Ang.' tang g = :r"~ — ~ — ~-- 
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•y ç= o, 7^68x65^ ^ppoinde valor maximus. ipfiiv 

y ^rtftf%r^^^^9^^^^7^^f mmor crgo quam 
TiT(=o,bo5Q76i). "^ 

^ ' • S— s 

Explorato valôrè maximo îpfiuâ ■ habetur 

"'■■■.■ . • S — 2 ••'■■,. 

^oqîié maximns yalor ipfius — -r — . Quiâ- ' enim 

— rr—' ^^*^-rr — i > erit în cafu quoti , maximi 

S . .. . '. .j; . .... . 

etiam qaotos— maxîmus, proîade -^ minlrtlus^ ergo 

s — s 2 , ...-'. 

— ë"~==' * "^ "«^ maximus. Ent igitur maximus ipfioi 

— —- valor = ylll^l-j. = o,oo5o48o ^; mibor ita- 

qaé ^aam y|7(==0}Oo5o$o5). 

Quibus ex omnibus fequitur, erroiem.formulae 
a Gôluhtiellâ ad inu^niopdani aream portionis cii*culi> 
femiciçpalo mmoris, praefcriptàe^ fi Vfus eiuélimiti* 

bus ipfius -£ fùpra êonftitutisjt r/g^t i^ terminetur, 

nujnquam t?7 areae ex ipPa computatae fiue -rl^y 
arèaê verae excedere, planeqae ètiaîn a nobis ââïuberi 
pofle iftàtnformulam, ybi' paHem ceiit^mam no* 
tiag^n^am r^ptimam areae jGscuadum ipfii^::Aippata» 
t^e nihiii pender« llcet. , ^■J . 

■ 

X a. Quae hactenus de formulis in. dimrâfione 
triangulî aequilateri et fegmenti circularis ahctoro 
Colunadlfi^ fequendis a nobis tradiia funt atque ex« 
pofita, léctores meliora de iis edooebunt^ quam quae 
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Hambergerus a Gefnera^) faper bis. ipfi$ .f#l^p 
mulis ini£rrogatiis j in inediùip attûlit De priore xth 
cte quidem. ftatidt| areaod per ipraln aod nifi YCitM 
* proximam inueniri, fed.^aead alteramGeraeride ea* 
dem' formula UitërrogatioDem rerpandet^ à propofito 
p]£(ne funt aliéna. Pofteriori^ formalaô autcm, quae de 
înuenîenda fegpaenti ciiTuli magnilùdine agit, rationem 
omuiiio non ^ aOecutus, xti ^ eo intelligi poteft, 
quod iliam i4 eo folo cafu , vbi altitudo fegmenti eft 

tantarum partîum 4, quantae infunt in baE l6, y 

ergo = Of5^ yeram magnitudinem darc aflerit^ cuius 
quîppe contrarmm ox antecedentibus confiât. . Nec 
minus Kaeftuerum yera eiusdem formulae indoles 
l^tuit, id.îjuod ei iplîus de illa iudicio **) colligitur/ 
Ceterum foi^tliùlà Gôlumellae ad menfurationein tri- 
anguU ae^tiitâteri fpectaBS à réceôtioribcis que^tie geâ« 
metriae practicae ànctoribus iterata et tradita ell, ye« 
luti Clauîo ***)atqu6 Adriano Metio ****). 

i3. Ciorollarii loco addemtis huic commentationi 
formulas ali^ùot/quibus, abfque jcanoni^ trigpnomé» 
trici auxilip, dimcmfionem fegmenti circularif,^ femi-* 

circulo minoris^ Tero'quidem nonnifi prOxim^Tatis ta« 

' . . . ^ . 

*) Temperare; mibi non.poflum, quin cbuf^flionit 
Gefneri hac^.oicçafioqie dç fe ipio prplata», qu^,,ie ininus 
quam vellet in enidito illo piiluerë verratùm eile^ dî- 
clt^ nientioiiem iniiciam. £luçet qiaippe ex ea fum- 
mum ipHus circa difcipllnas mathexnaticas Àudium a 
Kaeftnero idemtidem praedicatum «t collaudatum ^ . qui 
iïlam bac in rc^cum Melanchthone, coramuni Ger- 
maniae prileceptor0 9 comparât « qnem Vorfiua (dé. 
Mathef. nat. et conflit, cap. XX VI. J. i3.) refert dicere 
faille folitum^ fe grandi illa^ qua tum eflet^ aetate Her» 
lini fore auSitorem, fi Argeutinae (vbi Herlinus mathe* 
fin docebat} viiieret. 

**) Elém. trigohometç. plan. propoC i8. XIII. 

***) Geômett. pract. Lib. IV. cap. IL §. 5. 

*wc*) Geomèm practic. Part. Ilr cap. III. J. 5. 
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ifien accurate pendre datar, primnmque eas exhibeU 
ptaSf qnae aruam S per aldtadiiMm h atqae dimidiain 
liafiii fagtnenti b exprellâm fiftnnt Sont antem iftae: 
^ , /^ 5éb \ i6 h' ' 

, '^^^\35l>b+ 5 hhj"^ 2205' V^ *^ 
'^^ V3i56*+ 70Ô6M— 5AV 



5ia A» 



^18195 b^ 

^ V^n55ft*+63o»AA + 35ÀV 

5 1 a A" 



+ etc. 



etc. 



1486485 b* 
Deriuataa funt hae expreffiones ex ^le aream ùg 

menti exhibente ^bh + 



1. 3. 5 6 3. 5. 7 b 

4 A" 4 A» . : 
- " •-* TT"— ' "•'•* "TT •+. etc.. . «tque fie 
5. 7.9 b* 7-9«>» b^ . ^ 

comparatae^ Tt earom ^i^euis rlterici* aream 6X« 

aoticUf qaam fuperiores, praebeat In ipfa areae oom-i 

putatione prlmum folaipmodo earam membrum adhi- 

betuTy altero damtaxat inrenuente ad rationem grt« 

dttB Teritati^, quam per primum conleqai liceatj fub- 

h 
ducendam. Quodfi vero quotas -t~ fit maior, quam 

▼t Tel poftrcma fQrmularam praecedeatiam ad aream 

^ W — hh 
fatTs exacte oompatandam idonea fit^ factis 7-** 

= D et — ^ tt=A, fuppatetair area ST fegmentî, 

cnius ^ûxûdia baG8==i', altitude veroas^^^ atque erit 
^=45r(6+AT— aW— 5^ 



r • 
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Qao ibrinularum allataram yfû^ clarius patetl^ 
liaud iiUH>ngraeiii» fuerit, exemplum eius appoueee* 
Sit îgitur maeai6ii|da area fegoienti circularis^ çuius 
bafis efl 7 pedum, altitudo iinius pedÎ£« Quîa ergo eft 
X V II 

— =1, eritp-«^-M=5(^y, SedeRf >o,28 

et < o^ag, ergo (f y > 0,0017 a et -< o>ooao5 *), 

quai'e ity^t -TT ^ o,oooa 1 a et << o^oooo 1 4 ; pro. 

inde area ex formula fecanda computata ia quatuor 
prioribtts figuris decimalibus verae congruit. Quam* 
obrem area quaefita efts= y .f^|j.t=: y (i +TffT) 
= 4,6667 + 0,0753 == 4,74ao ped.. quadrat. — 
Exemplum propofîtum habetur la ClarilT. Mayeri 
Stereomeir. pracL fiue Geometr. pracL FartV. §. 3i. 
nro» VII, ybi quaeritur foliditas portionis cylindri, 
quae pro bafi Ttraque habet fegmenlum modo luenfo- 
ratum, altitudinem vero la ped. Solidltas requifita 
jgitur efts=4,74ao. 1 a ==56,904 ped. cubîc. 

Dicta chorda dimidii arcus, quo fegmentnm fini;- 
tur, c, rectaqae, quae ab extremitate baleoâ ad 
punctum biflectionis fagittae feu altitudiuis fegmeut| 
ducitUFi A, erit etiam 

\ /^36+acN . . h^ _ 



(^) 



f Al — F^7+x|v.-î -* etc. 



*) Depromtt fnitt hi num^ e tabula dignftatnm 
partium unitatU centeliaiallutii, quae estât, -inttr eas^ 
quas Laxnbertus fub titulô: Zuf&ize zu dèn logo» 
rithmifohen nnd trigonometr\fchm Tabeîlen, Berol. 
:s77o publicauit. Recudi illam cnrauit Schulzius in 
icoûectionis tabularum logarithmîcarum, trigonométrie 
carum aliaromqae » Te editae Vol. II. p.' 278— 8 1* Sed 
tabula haud omnino mendis caret, quorum noxmuUa 
a y e g a ad calcexa praelect matbtm. yoIL IL 
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Datte hàs formulae debientar N e w t o n o. Via. ipfius 
C^c. T. I. p.32a et Wallifii O/ip.- Vol IL' p. 3 8 8. 
Ad fimilitadinem earooi habetur c{boqoe 

Ductae vero Tunt expreflSones mtido prolatae ex 
ferîe aream fegnieHti exprîrnente f ch ^ — t • !•• 
h^ 1.1 4 A* . , 1. i. 3 4 A^ 1. I. 5,5 

c 2. 4 * 7 * c' a. 4. 6'9*<î* ,2.4<6. 8' 

4 A* 
— . . -^ — ^ etc. 

Agmen Iiaram foirnularum ad akream veram 
fegménti circidaris appropinquàntiuih claudant fequen* 
tes dua'e 

^=af A( < — J + ïtVt'P *»«• 

=* * k~^ ^^"^ J -^ "^ ? + *^ 

qnariim pofteriorem Hattonns în'Iit)r6y 'qucm îa« 

jcripfit: Menfuration, p. iô7tradiffiL ■' 

■ '^ '*•'•■ A' ■ ■■■"a* 

De reliquo feries y 6A + VV "T "^^ t^"^*/? ^" ^^ 

euidenter monftrati formain M -f ihîfb ^.jihhy minus 
aptam efle ad aream (êgmenti cîrbularis repraefenten- 
dam : haecque difcoouenieiitîa eft càufa magoae difcre** 

pantiae^ quàm pro valoribus -r~ £id o accedentibas in- 

ter artMim, vetram: et ilUm, qttam Cotumdlae formula 
praeb«t/>mter«^d)^reiupm «n^ 
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JN cimqaam animum induxiflem , Vir doctiffime pttl« 
rimumque fu^iciende, hi^ Te ^ppellai'e littei:;^, nifî 
praeuidîITem animo, Te^ qua es humanîtate^ bénigne 
accepturum efle, quae voluutati Tuae, quam iuffi 
locohabeo, nonmagis^ quam defiderio, qno iamdiu 
tenebar, Audium erga Te nieum et obferuantiam pu-, 
blîce teftandi, obtemperatiîl'us hoc paeto ad Te delata . 
Tolui. Qnaefîeras ex me pro amicitia , qua me dî« 
gnarisy in litteris ad me humaniOime datis, num quBe 
olîm in commentatione Societati Regiae Croetlingenfi* 

oblata de duabus Columellae formulis menfurandi 

» » _ 

'confcripreram , alicubi iam extarent iypis exprefla^ 

quo quidem Tuam eorum propius infpiçiendorum 

voluntatem haud obfcure fignificare mihi yidebaris. 

Ulà igitur iam ad Te vna cum bac epiAola perueniiint^ 

. .ytcumque reficta atque elimata, quo Tua, fi fieri 

) poiTet, exfpectatione digniora redderera. Porro autem 

de euulgatis in Bredouii Tiii cpiftolis Pa^iGenfibua 

- Epapfarodiii et Vitruuii Rufi excerptis geometricia 

certiorera me faciendo haud parum me Tibi obhgaue- 

ras. Hufc tantae beneyolentiae Tuae vt aliquô modo 

: refpondcrem, firaulqùenului Tuo, qiïem in epîft. Pa- 

X lifieuf. p. a 3 4. deprehendere mîhî vifusfum, me ac- 

i commodarem, conftitui, quae mihi excerpta illa per«* 

luitrantiin mentein yenere, et adnotaiu digna yila 

Tant 9 Tecam hic communicare. Sequar autem in. 

annotatiuttcùlis mels ordinem propofitionum, qucm 

] Scholti e±emplar ra:uat, quippe quod non foluni. 

• imaximam partem praeceptorum ab Hafio in lucem 

; prolatorum, yerum praeterea et alia complectatlir^ 

; .qiiaeHaiius nondujtn publicauit. Liccat autem cora-* 



lOO 



■ 

pendii caufa paragraphes in Schotti exemplari extan- 
tes notis numeralibus Romanis defignare^ qno ab arti- 
culis, in quos Hafius excerpta a fe euulgata difpertiius 
ell y quosque cum ipfo characteribus numeroruiii yul» 
garibus nolabo> dillinguantur. His praefatis ad rem 
Ye*io. - 

^. I. =s art. 8. 9. (a),, 10. (1). 11. praemîffis 
appellationibus laterum trîanguli rectanguli ex datis 
duobus quibusYÎs eorum relîquum inuenîre docet. 
Idem edocemur a Boëthio in Geom. lib, IL rubrîca 
altéra de trigono orthogonio p. i5a4. *), et a Ger- 



'*')^ Yfus fum editione operum Boêtbii^ quae cura 
Henrici GlareaaiBaiUeâe ex officina Henricpetriiia 
fSyo prodiit. Ad manus praeterea fuit Venetiana' ope- 
rum Boêifaii editio anno 1491 publicata. Ytraque duos 
libros geometrîae Boêtbii exhiber ,* figuris fat nitidis illa- 
fiaratos , quod ideo monendum duxi , quia Kaeitnerns 
(Ge/câ, der Math. B, I. S. 282.) vnius dum taxât libn, 
primi £nlicet, .quem folum videre ipli contigit, re- 
cenTum dédit. Editus efi liber ifie Feparatim fine fign- 
ris vna cum textu Mie Spfaaera Joan. de SacroboFco , com- 
xnentariis Jacobi Fabri Stapulenfis illuïtrato-^ pri- 
xnumque prelo HenriciStepbani C^ni) excufus. Hanc 
eius editionem coliufirare mihi licult. Extat in voinmint 
Bibliothecae Paulinae LipûenCs, quod maximam partent 
Qpera Jacobi coraplectîtur ; et inprimis ob id notabile 
m, quod in eo^ fi non pripius omnium, at carte vnof 
ex primis libris^ qui typis Henrici Stepbani imprefll funt» 
deprehenditur. Continentur hoc libro: Jacobi Fabri 
introductio in ariibmeticam Boëthîi 9 et C a r o 1 i B o uil* 
Il Veromandii opulcula quaedam geometrica , (qaae 
inter efi liber de quadratura circuli , in. quo Wallifiui 
cyclpidem înuenilîe frnAra Cbi perfuallt. Opp. Tom. IIL 
p. 676.) perfpectiua introductio et inTuper Âuronomicon 
eiusdem auctoris. In vltima pagina , quae efi auerfa fol. 
GXL kgîtur: Id optis impreJJerujU Kolphgangus hojA' 
Uns tf£ Henricus Jïephanus iia in artm focu in Abno. 
fur^iorum fiudio AnnQ Ciri/U Celorum iotit^^s né9^ 
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b e r t o Geômetr. *) cap. XLIX. Theoremà t'y thagori^ 
Gum, quo formuiae U^aditae nituntur, ab auctore ex> 
cerptonim minus abfone quidem, quam a Gerberto^ 
attamen née fatia accorate ennnciatum eft 

§. IL etlIL tsesart. i6. et 17. montis fuperficiem 
jnedri inonftranf. Formqlae folutionis, qaas etiàm ha- 
besapudBoëthiam p. i535., pofteriorem quoqueàpud 
Gerbertnm c. LXXXI. fed imperfectam , ad fimilitu** 
dinem eius^ ad quàm dimenfio fuperficie^ coni detruti^ 
cali inftituitur, quaque Boëthius p. iâ34. et Ger6cr<^ 
tus c. liXiV. in fimili problemate vtuntur, compofitae 
appropinquationem- tautum ad reritatem permittunt* 
Ceteram omitiiaô eo modo exprimi dcbeht, quo Ha- 
fius eas edendas curauit, in cuias art. 17. ppA: Jft: 

DCCC rerba omifla: Jacio et afoenfiis amboê m 

vnum^ id efij DCCCL et OCCLy Jumpta adaeque 

dimidia, fit DCCCj inferenda funt 

J. IV. s= art 1 8, 19. enumerantur fpecîes irian- 
guli^ mter quas monllrum triangqli) trigonus parai* 
Jelogrammus , prp quo trigonus amUygordua fubfti« 
tuî débet y occurrit> oftenditurque^ quonnodo e:^ 
data bafi et latere trianguli iCofcelis altitodo^ et hào 
inuenta , area inueAigari queat. — - Eadem habéntur 
apud Boëthium p. i^ii.tt i5di*9> atque apud G^f'^ 
bertum^ qui fpecies trianguli bopiofius ac diligentiuà 
perfecutus eft, c. VIL et L. Fraeterea Boëthius p. 
i5ai« et Gerbertus c, XLIX;<^4e area trianguli aequi* 



iuraê ôàndiioris i5ôS. Dié vion^funa féptima Juhii. 
Ceterurti liber feci^ndut gèointètriae Boethii iii Gtarêâuf 
editione perperani' ex Euclide tranflatns dicitur , 4uuiif 
in tôto Elémentorum opère ne vlla qnidem earoçi praje-^ 
«•ptionum^ qnibns ifie liber vefertns èÀ» Inuemâtnr. 

'*^) Edita a Pezio in Thefanro A^^cdoiorum no^ 
iAJJimp. Cf. de eâ Kaeftaeri Geàmetr.Abh. I. i.> Mon- 
ta c I a HiJL des inathêm. Tom. I. p. Soo.- 
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lateri.ex dato ipfius laiere innenienda praecipinnC^ tH 
i^otaùdumyeDÎty tationem altitudinis triangoli aeqni- 
laleri ad dimidiai^ bafin ftatui ab illis as ^6 : iSj 
eamdcm nîmiruiu» qua6 in Colttmellae formula metH 
. furandi trianguli aequilaterl aQumta eft. *) 

^. V. sxs.art 20« praeceptum eft parallelogrami 
rectangqli diagonalem datis.eius lateribiu inuenîendL 
iEadem régula , quae nonniQ repetitio primai in §• L 
propofitae elty datur a Boïthio ^p. lâSo.^ a Gerberto 

c-XCIT- 

^. VT. =sart. au traditur ratio, trianguU alli- 
i^ndinem ex datis tribus lateribus, adeoque aream ia 
eo cafu inueniendi, quo anguli ad ba£n funt acuti, et 
/p^rpendîculum . e vertice trianguU in bafin demiCTum 
intra trianguli fpatium cadit. ^ Boëthius idem proble- 
ma p. i5q3.9 Gerbertus ç. LL foluit Solutionis fnn- 
damentum eft prop. 1 3. libr. n. Ëlem. a recentioribm 
etiam liuic problematî foliiendo adhibità **), per 
quam alterutrum fegmentorum baPeos a perpendi- 
culo factorum quaeritur, quo inuento perpendicnlum 
ipfum pop theorema Pythagorîcum eruitur. -— Ex- 
ceipta Hafii art. 73* ideni problema alio exémplo iilu* 
ftratum exhibent, quod etiam aBoëthio p« iSay. et 
Gerberto c, XLIV. et LVI. prolatum éft, atqua eo 
potilEm.um notari méretur j quod numeri i3, lÀ, i5 
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. *) Gerbertni, in «pillola ad Adelbolduni Géom»> 
ti^ae annexa, fubtiliore dîscuIEone Te illam rationem 
= xa : 7 inueâiflb adfirmat, qua in dîscuflîone famen 
faUbs fniu Nam ratio 12 ; 7 multo minus accurata e&, 

Îuam %6 : 1S9 yfû vtramqa« duplicando intalligitur. £x« 
ftit antem fractio y et ipla ex £ractlone continua, ^3 
exbibente, non immédiate quidem, fed interpolando 
feriem firactionnm ipfo ^3 minorum, if if Hf Jf etc 
vbi altero loco prouenit. 

*^ Cf. Tacqueti Scholinm ad hanc propoU Sa. 
Elem. geometr» 
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ratiohem laterom triangnll feniantes fie funt électif vt 

altitado, hîncetarea raiiouaUs fiât In exemplo $.- 

VL idem quidem obtînet, fed triangulum ibi expofi- 

tum ell rectangolum, cuius latera nmneris illis notis 

'^9 4, 5 funt proportionalia; quodrca non modo 

area, quae ducendo ynam cathetum in dimidium al- 

iorios efiScitor^ fed et perpendiculom in hypotenufam^ 

qaod producto catheiorum per hypotenufam diuifo 

exfiftit, rationale fiat> necelTeeft. — Gerbertus in« 

luper c. XLI. probleibatis initio expofiti alterum quo- 

. que cafum j quo tous angulorum ad 1)afin obtufus eft, 

et perpendiculam extra triangulum ciadit, refpidens 

folutionem quidem legitiraam , £tem. IL 1 3. fuper* 

ftructam, tradidit, verum magnitudinem laterum 

trianguli numeris inconfiderate atque infeliciter défini** 

▼it Namque bafi dat 8, cruri maiori 189 minori 

yero 10 pedes^ ponit ergo crus malus aequale crurî 

zninori ac bafi^fimnl fumtis, quod quam fit abfurdnmi 

non eft, quod moneam. 

§« VII, sss art ad. regulam offert a Proclo ad 
Elcm. L if. (TV. c. ai.) Platoni, a Boëihio autem 
p. i533. Archytae attributaip, triangulum rectan*' 
gulum in numeris, L e.^, très numéros (integros) inue« 
niendi fie comparatos^ Tt quod a maiore fit quadra^ 
tum , aequale fit quadratis duorum mhiorum in mam 
fummam coUectis. Problema hoe, quod indetermina- 
tum eft, Boëthius et Gerbertus, qui id c. LXXX. 
liabet>''nec non excerptbrumauctorineptumin modum^ 
perinde putâ ac fi determinatum ,fit, protulerunt; — 
In excerpl^s ab Hafio proditis habetùr quoque art. 3.' 
formula , quam Proclo perhibente Pyth agoras iftî- 
problemati foluendo conftituit, quaiâque' etiam BoëV 
thîus p. ]5a4. et Gerbiertus c. XLVU.^ ille qnidenr 
ftrictius^ hic autem paullo fufius expo'ftiefùnt. Pb« 
llerior ad hoc a c. X. inde ysque ad c. Xm. mulds qui- 
dem verbîs^ niliilo fecius tamen ieiune ac tenuiter, de 
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triangnlis Pjtliagoricis, quo nomine Teniant nlmèri 
conditioni problenlatis modo propofiti falisfadenteBy- 
difleruit Vtràmqne autem et Fythagorae et natomi 
formuUm demoaftrfttam dédit Kaeftnerus in Etem. 
.Arudyf.finitor. $• iSy.^ ¥bi fimul phira ciroa trian^i 
gula Pythag«rica affert notatu digna^ Qlo tamei^ 
quod ytîque iucandum eftoognitu, praetermUTo^ pro- 
bkma de inueniendis duobus uumeris quadratia^ quo- 
rum fumma'itidem fit nnroerus quadratos, ab Eadide 
îam in Elem. lib. X. prop* 29. Lemm. L nulto geno^ 
ralins, quam a Fythagora ac Flatone praeAîiiiin erat^ 
folutum efle. Huius vero folutionis ope in promta 
eft^ quotcumque libet triangula fcalena, quorum Tt 
altitudo ita el area rationalis fit^ in pnmeris inueiûre. 
Sumto y« c numéro ï44, qui quatuor modis eit duo* 
bus numeris planis fimilibus iiâdemque paribii8.com* 
ponitur 9 quum fit 1 44 = 8 • 1 8 s=^ 6 • ^4 s=3^ 4 f 36 
== a . 72, reperiri poflunt^ quatuor triangnla Fjr* 
thagorica , quorum Vnum circa augulum rectum latu 
eft i3=:/'i44, Reliqua fcilicet triangulorum ifto- 

rum latera, funt, vmus -. — ^ — = i3i = 5, 

. ^4 + g ^ a4 — 6 ^ .. 36 + 4 
altenus -rrr-rr— sss; 1 5 , — , ^^^Qs tertu 

a a a 

3i5— 4 . * . 7a + a ^ 

sK ao, -•- .-.. atfi.xS, quaiii deniquè -^-^^ — ««iSj^ 



' " ■ =« 55é Hinc oSDuigatis îam' bînîs qmbusns 

luN^uxQ tnangulonu)!^ ita,- Tt latus vnius numéro la 
uo^tun^ lalcr^ aîtcrii\8 , quod ^odem. numéro infigni- 
tumeQ:, tfpplicetu^ 9P fuperincidat, exfiftuîit duode- 
cim triangula Içalena, quorum latera rAtionea^ in 
tabella fequenii es^pofitas, f^uant. 
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fialls = 

Crui maiu* ;=: 
Cn» minus ;=: 
Altimdo :=: 



<4| 
i5 20 
iSi3 



OmilTo tiriangulo m., quod, tU antea Tidimos^ 
réctangulam eft, reliqnorum duo priora lùnt acutan- 
gala, nouem pofteriora antem obtufangula. 'Frïmutn 
triangulum , quo Boëthius p. iSay. et Cerbertus c. 
Xiy. rfifunt, id habet iofîgne, quod numerî altita* 
dinem et latera exprimentes, 13, i3, i4, ]5 na« 
turalî ordine i& inuicem ezcipiunt, qno notuiue, trian* 
gulom hoc aeque rolitariam efl;» ac triangnlum illud ' 
rectaDgolum lateram 3 , 4^ 5' Repeiire qnidein licet 
îmiumera trîangala fcalena, quorum latera nnmeris 
naturali ferie fibi fuccedentibus repraeTenteiitur, at 
tune alUtudo eomm hoio 1^ non lubiîcitur , Ttî vidw» 
eft SX tabula hic fabiecta> quae aliqnot einsmodî trûm- 
gola ob oculos ponît 
BaGa =: 5» 194 ^724 a7o» 10084*) etc.- 

Crni main* = 63 195 7a5 ayoS ioo85 
Criu miniu =:; 5i .193 72! 2701 ioo83 
^titudo =: 45. i6â 6s7 a34o 8733 
Quoduis^liorum triaugoIodTum propius ad tariangulum 
aequilaterum acoedete, quam proxime praecedeiu^ 
facile perfpicitur. 

HaEi cxémplar at-t 5. 6. amplios folntum fiftit 
' problema, quo ex datis bahbus atque altitudine trape- 
aii reotauguli, area et latns vdiquam , quod hypoténu* 



*) Bal» nliibitonuB hic triangnlonim aequa vt ald- 
tndlne*' confiîtBnnt foriem recnrrentem Halae relalionis 
— I ; 4* Primum membrnm priorii feriai eft i^, alt»- 
iliu la, baGi qoippe et alUtnde' triaBguli I. tftbuUe 
prafcedentia. 
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I . I . 

fae nomme infignire 'auctm excerplorum plaçait^ 

quafritur. Forhiola art. 5. iufta eft> eademqne a 

Boëthio p. i53o. tràditur, Gerbertus c ^SJjVIIL 

rationem paullo aliter, fed no^ minus recte iniit. At 

art« 6. formula, vt in membranis fe habet, 'prorfus 

falfa ac praepollera qR;. Videtur excerptortun auctor 

hic duce, qiiem fequeretnr, deftitutus fiinm ipfius 

Martem experiri voluifle , quod îpfi infeliciter celEt 

Hadus quidem errorem eius fuftulit^ formulamque le* 

gitimam in erroneae locum fubftituit, verum nuUa, Tt 

opinor^ probabili ratione. Qaum enim codicia nu- 

meri yerbis omnmo refpondeant , optimêque inter fe 

confpirent, càufam idoneam texlus (ic immutandij Tt 

plane nouus effingatur, adefle non video. Porro band 

fcio an vocabuluni clwrauflea Tel chorufies^ quod in * 

membranis legitur, ab HaBo autem in coryphd muta- 

tunx eft*), auctori excerptorum rellituendum fit, pro« 

pterea qnod vox *corauflu8^ idem prorfu^ atqiie iftud 

fonihis communemque originem prodens, apud Ger* 

bertum plarîes, videlicet c. X. et iam adducto c 

XLVnL, vbiipfum problema art 5* tractatur, oc- 

currit. ■' Neutrius tamen yocabuli deriuationem me 

vUa probabili coniectura adibqui potuifTe, libenter 

fateor. 

Quae fuper haecHafii exemplar artv i4. et i5. 
exhibet problemata duo, quibus longitudine ac latitn- 
dîne agri formae rectangulae datis numems feminum 



'*') Stricte ne^e parallelogrammo neque trapezip 
baCum parallelarum vertex f. coryphe» fed foli triangulo 
conuenit. Non fine ratione itaque Clariflîm. Pfleida- 
rer Ëuclidi definitionera IV. libri VI. (cf. eins SchoL in 
huiîc libr. Parti. $. i. s.) abindicat, haud'geinidnam 
pronuncians. Comprobatur baec fenteiitia \tOj quôd in 
Her on Is ivifM<r. ytoofiêtp. p* 4i* vnina trianguU altitu- 
dînis 6fXtat definitio^ qUae fie fr habet: Tftymnpv i^%Q 
iNkWrai 9 iMTo r^ç uofv<pîjç M r^yfidfftv uA^êfç «ya/ftOf . 
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in eo disponendorum Tel arborum in eo coUocatarnm. 
ex noto ordiniun inleraallo tum per longitudinem tum 
per latitudinemy et viciffim ex illo numéro longitudine 
aut latitudiue data alterutra qaaeritur, proprie ad 
geodaefiam non pertinent , fed auctor excerptomra 
ea ad exemplum Coliunellae, qui prius problema lib« 
V. .cap. 3« per multos cafuf deduxit^ adiecijQe videtun 
De crtero problemata ifta facilem folutionem habent^ 
vt mimm viderî queat^ Gerbertum^ qui eadem g* 
LàUL proporuit, in iis foluendis^ a vero deflexifle* 

Fraeoèpta §. VIII — XVI. contenta non aream 
figurarum regulariuni> fed numéros polygonales et py« 
ramidales qui dicuntur, nec non latera numerorum po« 
lygoniorum, inuenire docent. Talia etiam a Boethio 
p. i53o — 1533. pro iis tràduntur, quibus aream figu« 
rarum regularium feu fpatinm laleribus earum termi« 
natum menfiurare liceat, .quod eo magis demirandum 
eft| quia Boëthius in Arithm. lib. IL c. 6. et lèqq. aû« 

.rarate de num'eri^ figuratis egit^ generatione earum 
dilucide explieata^ vt adeo uumerum punctorum in 
formam polygoni dispofitorum a multitudine pednm 
quadratoram in eodem contentorum ytique discernera 
«lebuiOet Quid^ quod regub p. i53ié de hexagona 
tradita, quam auctor excerptorum $• X. ruminatuâ 
eft, prorfus falfa eft, numéros plana diua^'ibs ab iis, de 

.quibus Boëthius L Le XVI. exponit, fiftens, Tti cui- 
libet numerum ^ hexagonum lateris 6, qui eft 66 , ad 
formulam a Boëthio p. i53i| et excerptore noftro ' 
§. X., conftitutam computanti conftabit Pro illo 
enim numéro 7 8 inueniet. ' 1 

Quae modo protuliy fufpicionem mouent, ex' 
Lremam partein libri primi geometriae Boëthii inde a 
rérbis p. i5i6: Mis eiiam compendiops . . • Tsque ad- 
finem, lotumque librum fecuhdum non a Boëthio^ 
fed.ab alio nefcio quo auctore profecta eÇTe. - Confir- 
matur haec fufpidlo a0| quod >Boëthius in prooemio 
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librî primi, fe «a, quae ab Enclîde obfcure prolatt 
eflent, expouenda et luoidiore aditu èxpolienda fusoe- 
pilTe profitetur.^ Atqui extrema pars libri primi 6t 
intègèr liber fecundus ab hoc inititiito' procul abfuii^ 
quum' eiusoiodi complectantur i^, «quarum nallam 
apud EucIIdem, ^i; iam monuî^ repereris, praeter de* 
finitiones aliqùot circa fin'em libri primî, quae eaedem 
idtn in principio libri extant Accedit^ quod harum 
definitionuin alterae prioribus concihuitate atque accu- 
ratione longe funt inferiores, quod quomodo cueni* 
repotuerit, fi eundeid auctorem Boëthipjtn habeant, 
papam* intelUgo. Praeterea hae iplae defimtiooesi 
quae in extrema. libri primi parte p. i5i6— — iSiy. 
leguQtur, inueniuntur quoque maximam partem iis- 
dem, quibus apud Boëthium^ verbis expreflae in 
Frontini expofitione formarum^ quae adi^otoote 
Goéfio in MSlis partim M. lunio Nypfo^ partim Ger* 
berto adfcribitun Et lie plura libri fécundi capita 
paOim in fcriptoribus rei agrariae aliis auctoribos ad« 
tributa offendes*- Rubricae antem de abaci ratione et 
dediuilionibus, qùae in finie libri primi p. i5i 7- — 19. 
babentur, alieno plane loco pofitae funt, ytpote ad 
arithmeticam potiùs quatti ad geometriam referei^dàt. 
Nefcio an et fllud, quod antiquiffima geometriae Boë* 
tbiî editio, cuius fuj^ra mentionem fécj, extremam 
partem libri primi ac totum librum \fecunduni non 
oontinet^ fed opua verbia libri primi: quod oportebai 
facerey quae in fimuna pagina i5i6 leguntur, fint^* 
prô argumento, iÛam partem illumque librum Boëlhii 
non efle , habendum fit. 

1 

Sed mifla bac de geometria Boëthii disputationei 
quam tamen Tibi^ eruditiffimé ac fummopere oolende 
Scbheidere, non displicituram confidp, ad propofitom 
reuertor. Gerbertus igitûr, qui formulas $• VIII-— 
XVL cap. LV., LX* et LXV. babet', errorem, quem 
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Boëthiuw ^) atque excerptorum auctor in faexagono 
commiferunt) cum iisnon participât, formula legiti* 
jna tradita. Neque diuerfiUu» areae f. embadi fîguraa 
regularis a Tummo punclorum per eam dispofitorum* 
illum omnino praeteriit, ficut ex ipfius epiAola ea de 
re ad .Adclboldum fcripta, cuius antea mentionem 

' feci, apparet. Ceterum qnoniam' Schotti exemplar 
mendis non folam fcrîpturae fed inlerpunctionis etiam 
praeter modum fcatet, haud ab re fuerit, formulas 
quas in inueniéndis numeris polygoniia ex lateribus et 
TicilEm his ex iUis, nec non numeris pyraraîdalibua 
fequi oportet^ hic apponere. Harum fcilicet formu- 
larum fubfidio quilibet leuiier tantum in arithn^etica 
Terfatus roenda îfta absque negotio tollet, fi modo 
animaduertêrit ^ §. VIII. et XIIL tantum numéros po- 
lygoïiios ex latere, §. IX. folum latus numeri trigona* 
lis, §. X. numerum. hexagonum ex lalere vIcIIBmque 
hocexillo, fed formula inuerfa $• XI., XII., XIV., 
XV. et XVI. non modo numéros polygonales ex late- 
ribus haecque ex iilis, verum et numéros pyramîda^ 

~ les inueftigari. Formulae ipfae**) fie fe habejiit. 



*) Breuitatis caufa hune et in pofierum nominflbo, 
etianifi totius operis geometriae nomen ipfius prae fe fe- 
renlis auctor non fit. ' . 

**) Bachetus duas priores* regalas in commenta- 
rio fiio ad prop. IX. libri Diophanti de numeris xnul- 
tangulis^ tertiam autem in appendice ad. hune librum 
tradidit. Fluunt bae regulae ex formnlis a Kluegelio 
in Lexic. mathem. artt. Fofygonaizaà/en et P/ramidaU 
zahlen T091. III. p. 822. et 930. expofitis. Régula prima 
€t altéra mera funt traHslatio formularum expofitarum, 
fignis algebraicis in verba conuerfis^ tertiae confii* 
tuendae formula p. jSo. J[(»» — 2)r — m + 5] r(r -fi) 
Ce exprimî débet : \[{m — z)rr — {m — 4)'' + '*] (^+i)# 
vbi (m — %)rr — (/« — 4)r efl: duplum numeri polygo- 
nalis. Conferri quoque expediet , quae ,K a e fii nii r u s 
1. a. 1; de regulis particulâribus Gerbôrti dil&ruit» 
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v|) Vt QUtnerus polygonalis lateris dati inuefiia 
îxir, ducatur quadratum lateris in numerum angulo* ' 
ram binario diminutum et a producto auferatur l^u» 
toties fuintain , quoi angiiU qnaiuor demtis rcfftantî 
reliqui dimidiom erit uamerus quaefitos. 

n) Ad inueniendum latos numerî polygonii dati 
xnultiplicetur hic pér octuphim nuxneri angulomni 
binario muleta ti, producto addatur quadratum nu- 
meri angulorum quaternario diminuti, et fiimmae 
quaeratur radix quadrata. Cui inuentae El adiiciatuc 
numéros angulorum quaternario mulctatuS) iumma- 
<^ue per duplum numeri angulorum binario diminuti , 
diuidatur, quotuslatus^ quod quaeritur^. manifeAabit 

m) Numëtum pyramidalem formaturus quaerat 
primo numérum polygonaleni cognomînem^ huius 
dein duplo adiîciat latus ipfum y et fummam ducat ia 
latus vnitatc auctum,. producti partem fextam fumat^ 
et numérum requifitum habebit* 

3i formulai et II trigono applicetur^ notandum 
tfip numerum angulorum quaternario mnltatum ficri 
negdtiuum, fcilicet = — i, quare iii applicatîone 
formulael latus femel fumtumnon fubtrahi, fed ad*, 
di débet. Numeri rero negatiui quadratum. quum 
pofitiuum fit^ in accommo^^tione formulae.U. qua- 
dratum Tuitâtis ompino adiiciendum, poftea autem a 
, radice quadrata inuenta mitas deducenda elL 

Vfus formularum prolàtarum quo cxpeditioir 
reddatur^ exemplum eius praebuiOe conueniet Quae« 
ramus igitm* numerum he|>tagonum lateris lo. Ex 

formula L hic eft = ^ '^ ^ i- — 

2 

.5.100 — 3.10 5oo — 3o 470 



«•NMIWiM^paN. CSS '•■■■■■Ma'^MlteHaM* £SSS ** lit» 



a 



935. 



m 



9i Tioiffim talus quaer^ndam fit, ad foirmulam II. eft 
^ 3+/(8(7— 2)-a35 + 3*) 3+/(4o-a35+9) 



j " < ■ 



a (7 — 2) 10 

3+/94O9 3 + 97 100 /N JP J 

«= 2 — z —s -, — il. sss c= 10. Qupdfi de- 

10 10 10 

^eretor numerùa pjnramidalis heptagonns iatens 1 o, 

^ti. ï« f<^.d.« m ^('•'35+.o)(.o-l-.) 

b 
48o . 11 5280 



b 



880. 



Ex hoc exemplo perfpicitur, princrdium $. XI. 
^fic conftitui debere. Onui. hept. aequis nab. later,^ 
.'Çaiiis latas TQum in fe multip. et poftea quinquie» da« 
C05 ipfam aream (fie inepte vocatur latus et a Ger* 
berto) ter deduco , dîmidiam partem fumo, heptago* 
nom dico. Atque eadem ratione reliqua pars huius 
^ facile reftituetur. 

■s 

$• XVU. de colligenda fphàerae faperficie (in^ 
curuaturà) exdiametro praecipit Praeceptum fun<* 
datur inprop. i37* libri I. Ârchimedis de fphaeril 
et cylindre, a quo anctore etiam adhibitfiî ratio. dia- 
xnétrî ad peripheriam , quae s= 7 : 2 2 fiatuitur, arcef* 
fita eft. IrtTcriplio c. LVIIL apud Gerbertum fimile 
qtiideiii praeceptum annunciat, yerum formula ibi 
xtradita non integrani fphàerae fuperficiem^ (arednO 
fed tantûmmcMlo qoartani élus partem," aream puta 
circuli fphàerae maximi, praebct At formula c. 
LiXXXVI. contra titulum, qui eft de inuenienda cir-^ 
culi incuruaturaj fuperfidem fphàerae exhibet Ce- 
terum in fine $• rerbis : ac décima fexta expunctis^ 
inferendum eft : ^^ 6 1 6. 

$• XVin. aream circuli ex diametro foia, $. 
XIX. autem eam ipfam ex diametro et ambitu inueftî- 
{are doeet FondâKita praefGripUirttm eft prop. 
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.in Architn^edis libr. de dimenfione circuli. Gerbcrtm 
eadem p^ecepta habet c, LVI. et LXXVII,^ pôfte- 
rias -et Boëthius p. i533. In numerorum rero $. 
XVIIL locum ex or4ine fubrogandi fui^t hi 1961 
ai5€!, i54. 

$. XX. eft praeceptum a Columella libr. y. c. 
II. art. 8. tradîtum aream ff^micirculi ex bafi, eios i.e. 
diametro et latitudine curuaturae i. e. femidiatnetro 
inuenîendi, fed aliquatenus deformatun^ ac depraua- 
tum. Recllus idem Boëthius p. x534. propofuit^ et 
Qerberlus c. LVIL nec non /LXXIX. repetiuit^ nîfi 
i^uod priose loco femidiàmeter circuli ûi^pte diame- 
trum femicirculi appellatur. 

$. XXL monftrat circuli (maximi) triangulo 
rectangulo infcripti diamettrum ex lateribus inuenire. 
Formula ad Hoc tradita, quam etiam Boëthius p. 
i5a6. et Gerbertus c. LDL praeforibunt, recte fe ha- 
bet Namque ex demonftraiione propof. 6. libr. IV« 
Blem., qua circnlum dato triangulo infcribere doœ- 
mur, apparèt, in fchemate ibi appofito eOe BEâasBF) 
nec non CF==:CG. Quodfi iam'ducta intelligstur 
AD, ob AD^ = AE^+DE^=AG^ + DGi*, 
et quia DE^ = DiD^, erit etiam AE^ = AO^j 
hinc AE =^ A G. FoGto autem ABC angulo rectç, 
DBE eft = § recti == BDE, proinde (Elem. L 6-) 
DE = BE. Porto quum fit AB + BC*» aBBrf 
AE + CF = aDE + AG+GC =^ âDE*f AQ 
habetur AB + BC — AC «= aDE Sed eft DE 

m 

radius y ^go â D E diameter circuli infcripti , ideoque 
axcelFui, quo cathetorum fumma hypotenufiMB fiH 
perat, aequalis. 

§. XXIL praeceptum eft^ altitudinem, ad quaim 
accellus patet^ fine vllo calculo metiendi. Ratio illioi 
in eo pofita eft, vt rectaa ex ocnlo in cacumen ado» 
ctae inçlinatio ad plAiium horî^outale'per oculum de« 
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ductuin dimidio recto aequalis fit Veilim id quomg* 
domethodo inexcerpib expofita obtitleat^r^ dici \ix 
potell. Tradunt quidem nonnulli g^odaefiae fcripto-» 
res modun altitudînem accelfibilem absque calculo 
meliendl, qucm hominibus îUîteratis, veluti tignarîia, 
iu vfu eue dicunt; at is modus non fine inftruraento 
procedit^. fed baculoî Ilaturam menforis longitudine 
paulium excedente) opus habet Huius quippe in ter* 
ram ad corporis altitudinem infixi furamitate menfor^ 
qui fiipinus humi iacet, pro puncto Ttitur^ per quod 
vifiipi in cacumen dirigat, cuius vicem quodnam alîud 
' panctam in excerptoris methodo explçat, id ipfum 
efïy quod in quaeAione rerfatur. 

$.' XVIII. problema arithmeticum çft de înue^ 
. niendo iugerorum numéro^ qui in producto decem' 
miljlium palTuuni per i oooo (pafluum) xnultîplicato-' 
rum conlinetur. Fro fundamento jfonitur, mille paC- 
- fnum per mille confieere iugera 868, quod noiinifi 
Tero proximum eft. Diuifo enim numéro looox 
iooa fine i oooooo paQI quad. per 1 152 paOI quadr., 
quoi iugero infunt]^ effieitur quotus 868tV lugen 
Solutio autem, quae in Schotti exemplari mendofo 

perplexior eli« ita procedit. Quoniam efi; • 

lOOO 

loooox looob 
CSS3 lo, «rgo =g 10 X 10, erunt 

loooxiooo ' 

lOOOoX toooo pair. quadr.=:iox loX loooX 

lOOO pair, quadr. ==: lo x iox868 iug. = 86800 

iug., neglecto numéro 5 iugerorum > qui ex multi« 

plicatione partis .decimàe octauae iugerî per 100 

prouenit 

Ex iis, quaebactenus de argumento excerpto* 
rnm disputaui, perfpicunm elTe puto, eorum auctorem 
geometriac non admodum gnarum fuîQe, qui praece- 
pta a fe tcmere collecta faepenumero maie intelligeret| 

H 
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faepius etiam fine ordine et cbnfufe proponoret. ' Prac- 
terea manifeliuni elle credo, auclorem nodrum ex iis- 
dem fontibus^ YndeBoëthius etGerbertUsfuas metiendi 
formulai rumrerunty huufifle. Ëteniin eiusmodi for- 
mulas in promtu fuifle, fi non pej: fe verjififnillimi^m 
eflet^ teftimonio Gerberli certum «tque indubilotum 
fieret, qui c, IV. fe ex regulis, cjuae ad aream figura- 
rum inueniendam paOim difperfae ferreotur, vtiiiores 
dlgeflille, plane ac dijerte profitetur, 

Hàec funt, quae fuper excerptîs Epaphrodîtî et 
Vitruuîi Rufiy per fe quidem parui faciendis, at in hi- 
ftoria geodaefiae non oinnino contemnendis, in medînm 
•ûfiferre liabui. Reliquum efl:, vtTe, Schneîdere do- 
çtiflime et niaximopere.fufpiciendey orem, vt aduo* 
tationes lias qualescumque nomine Tuo oeleberrimo 
Infcriptas aequi bonique facias, mihique et in poftemm 
fauea«. A^ / ~ 



. f 
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ADDENDA ET CORRIGENDA. 



p. 2a. lin. aa< pro ex iis I^as ùh ea. 

• \ p. a4* liiL Si* delcMtur comma poli incoîa et poR-/ 
ponatnr verbo Pifcis. , 

p. 38. Differentia iûter ivtêhêi» et iyypi^Bnf meliut 

\ et accuratius defiziitar dicendo, illad adhiberi de figu- 

' ra iam extante atque confimçta, hoc de adhuc futiyra 

,. conibmendaque. Hinc fponte fit, vt figura intendatur 

in circulum, iota atijae ir\/imul e loco quaii remo- 

,. ta^ ' circuloqne Tuperimpolita ^ ixifcribatizr autem in 

. circulo defcribendo eam per -partes ac pedetentim^ 

IntendUur, Ui fieri potefti datum triangulum in datum 

circulum^ at infcHbitur triangulum iii dato circulo 

aequiangulum triangulo dato. Vid. Euclides toto libro 

IV. et Proclns 1. infra laud. (H. 8.) 

p. 39. Mirum forCtan videri qaeat> quod Plato v^- 
bo«'«p«)9âcXAa/yy quod Prodo teAe Pythagoraei iam de 
conifaructione figurae deficientis vel ezcedentit vfurpa- 
TxxxLiy non vfus fuerît. Yerum notari débet, sfiguram défi- 
cientem vel excedentem , quae ad datam rectam iretp»" 
fictkkêtrâxt dicitur, femper cogitari p^rallelogrammam^ 
(;gft?^/ev) ; quare Platoni , quum de conAruendo triangulo 

Ha 
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déficiente verba Faceret, neceAe fuit, aliud verbilm 
quant trûtfK^^'ksiv adhibere. 

p. 47. lin. 5. pro BC K ^ leg. BC^ h 

p. 56. lîn« 8. pro r^y legas ri^v* 

p. 6O4 Yerbum, qno Cmpliciûîine transmutatio figa* 
rae in aliam formam indicatur^ ell iiërmfiop(PQ8iv. 

p. 64* Schleietrnacheras non de trîangtdo rectan- 
gulo generatim, fed de triangulo rectangulo aequicruro 
agi coniicitj idque ex occafione fcbematiSy qtiod So-I 
crates duplîcationis quadrati comitfonltrandae caufa 
deferiplit et editores Berolinenf. p. 59. delineandum 
^ cnrarunt. Ilia vero coniectnfa qmum longe abXit a 
Platonis mente ^ vera vtîque dici nequit. 

pag. ead. Exfcripta îam erant typis omnia^ qaum 
ab amico litterato adraonitus Pui, in diarii dicti : Schle- 
Jlfch0 Proyinzialblâtter fafciculo octauo anni 1812, 
extare etiam loci a me trnctati e^plicationem , cuios 
aliqua expoCtio quum merlto defîderarî atque exFpe- 
ctari pofïit, fummam eius breuiter hic enarrabo. Au- 
ctor Ferdinandus Niekelius illa luculeiftura 
omnîno eruditionis fuae mathematicae Tpecîmen edidity 
ûcut ex iis, quae iam afFerentur, patebit. 

Ante omnia inculcat, haud facile euenturam efle, 
vt triangulum aliquod propofitum dato circulb fie in- 
cludâtur^ vt latera triangtdi fiant fubtenfae circuli con- 
terminae, quum triangulum quodcumque vno tantum 
circumfcribi poQit circulo , probabilitas ergo inclufio- 
nem in cafu aliquo propolito perficîendi ad probabilita- ' 
tem coBtrariam fit, vt o ad .1 fa. e. omnino nulla. 
Quare vtîque elleiicitam, ad quaefiionem propolitam: 
lilaiumne triangulum dato cîrculo includiqueat, vt auda- 
cter, nequire, refpondeatnr. Neque opus efle b jpotheG, 




qaa diiadicetur poflibiiitAs, impoUibilitate cèrta ferme 
atque explora ta. Negat porro .Niekelius> hjrpotliefi 
quidquam aliud poftularî poITe, quam vt v^ duobus 
trianguli lateribus quibusUbet bifariatn diuifis' in bilTe* 
ctionum punctis erigantur perpendiculares ad concur- 
fum vsque produCendae, hiiiusque diftantia a vertici* 
bus angulorum trianguli cnm femidiametro circuli dati 
conferatur^ ad cognofcendum ^ vtrum aequalos Iint net 
ne, quippe'quod aequalitas ad includendum. dato cir* 
culo triangulum propofitum necelTaria Ht; vel confiir 
tutis fuper duobus trianguli lateribus quibusuis trian- 
gulis irofcelibus, quorum crura Iint radio circuli datl 
aeqnalia, videatur, num vertîces eoruin in eodem 
puncto coïncidant, vtpote quod ad perBci^ndum imenr 
tum recjuiratur; vel eUam defignata quantitate laterum 
trianguli per a, b, c, femidiametri circuli vero per r, 
inquiratur, aequatio relationem quantOram illonim 
exbibens ' 
abc 

valeatne nec ne. Ëx qua quidem aequatione rurfum 
éffici ait, vix ac ne vix quidem futurum effe, vt late-_ 
ribus trianguli et femidiametro circuli ad libitum af- 
fumtis inclufîo deOderata fieri poflit. Praeterea neque 
vllam hypotheCum modo enumerataruni ex Platonis 
verbis elici polie, nec requiri , quum res multo brèuius 
coaptandis deinceps lateribus trianguli in circulo con- 
/iciatur. 

Reieçtîs dein eruditorum^ qui in nouilTima edi- 
tîone Berolinenii laudantur, explicatîonibus ^ antequam 
ad exponendam fuam ipfiu^ fententiam progrediatur 
Kiekelius, monet, etiarofi iropoflibilé quafi fit, vt ciiv^ 
culo cuilibet propofito quoduis infcribatur triangulum 
datum, attamen ex aequatione fupra allata colHgi, 
' tendendo vel extcndendo triangulum >Uud , perime^ro 
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eius Tpectata taihquàm linea extenCbilî ^ fîue immn- 
tando latera ip&us, rumma eorum feruata tamen> fieri 
omnino poITe^ vt in iniinitûr nnmero circulia aptetur. 
Nam il modo poflta laternm fumma /i + ô + £?=»«, 
quantitates a, b, c (ic afTamtae fuerint^ vt dno latera 
quomodocnmqae fuinta Teliquo Iint maiora » alios. Tab- 
inde atque alios repertuin iri valores ipCus r. Hoc 
autem non obliare/ quominus innumeri fuperfint cîr- 
C)ali^ ,in quibus triangulam aptare non liceat, ômnes 
veluti, quorum ambitus lit minor perimetro trianguli. 
Ac licet in innmneris cafibns impollibilîtas incluConis fia- 
tim in oculos încurrat^ innuj^eros tamèn cafus reftare, 
in confinio qùippe poflifailitatis atque impofllbilitatis 
iitos^ in quibus adfpectus folus ad iudiciura ferendum 
non fbJEoiat. Atque id îpfum 'elle in caufa, cnr hy- 
pothell opus lit ad diiudi<:andum, vtmm inclulîo fuc- 
eedat nec né. 

His praemiflîs eifert Nîekelius quaefiionem, quam 
Plato proponit , ^a quo quidera non temere nec fine ra- 
tione verbnm ivTifvêtv politum éfle arbitratur^ hune in 
modum : Potejine triangulum datum iH dato circula 
fie extenài, vi lacera eius iam exfiftentia fiar^t fub» 
tenfae circuli. Tum verba difficilia : al fikv ici . . • • 
enucleare flfdgreditur^ quod quo perFiciat ypoififiijv ps^ 
rimetrum trianguli lignificare fumit , et pro irctpà legit 
itûiphtûç, quod ipfi vtàet aeéfualiter ; icùtfmrBhêiy autem 
ipfi efi: ducere Jubtenfam in circula ^ e&y a^y reddît : 
fieri poteji'^), atque àkkêltêiv per deficere. Quibus 
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*) Cohibui msnnm a correctioae, qua bic opus «A. Au- 
ctor pro eztenûbili voluit dicere flexibili. PoUta enim peri- 
inetro ejçteiudbili fieri ^on poteft» vt fumma Uterum eiid^m 
inaneat. 

**) CauTapi huius interpreftati^nis fumit ^sx eo» quod 
Plato xotoÇtf X^if dixit« ^uoniam putat« illum fcripturuiq. 



rieclaratis bj-potbefiii^i ver]bis $i fiiv icr/ • . . . expreflam^ 
£c enunciat : Si triangulum fuerit^ eiusmodi, vt péri- 
me tro eius aequaliter in circula extenfa (quod fe- 
cundum Niekeliam fit accominodando in ciîculo très 
rectas, aegnales fmgulas trienti perimetri| ita vt média 
extrexnas tangai) ^en poJJfU , "ot triangulo lutç ratio^ 
ne extenfo defu aliquid ad conelujionefn perfection 
nemque; aliud qnid cajurum ejl, rurfumtfue aliud, 
fi illud fieri nequeat. *) Nimirura ïi perîmeter trian- 
gulî maior non fuerit perimeti'o trianguli aeqniiateri ' 
^in dato circulo in'fcribendi, vtpote omnium maxîma, 
adeo vt arcns , qui a tribus rectis in circula accom* ' 
modatis fubteùduntur , fimul fumti integram non exce* 
dant peripheriam^ triangulum datum fie licet tendere 
val extendere , vt in dato circulo queat aptari : fin ali* 
ter fuerit 9 intentum noîi perficletur. 

Haec explici)tio magno qitamuis erud|tionis ma* ^ 
thematicae apparatu, qui ei Tpeciem aliquam roboris 
ac probabilitatis inducîti propofita et fiiffaita; ^lult« 
tamen babet aut praue conUiiuta aut maie e^pofita| 
quorum illud grai^fiimum efi^ quod triangulu^i^ de 
quo exponit bypothefisy non e(t triangulum ab initio 



luifie r^tourov xim^io^f fi per omv uv tantum quantuvi% éxj^nmtn^ 
xé voluiûet. Ignorauit it«que Niekjeliut vfum ?erbi iÀ.\$lneiy^ 
qui apud Graecoa geometras obcinet. 

*) Verba ipfa Niekelii funt : tVen^ dos Dreyeck von der 
^rt ifi, dafs %venn manfeinen Umfan^ g{eichmafsig in den 
Kreis ausfpannt, (nâmlich in ein gleich/ei tiges Dreyeck, wel-^ 
çhe* leicht gefckehen kann, tpenn man den dritten Theil des 
Umf anges ois Sehne im Kreife herumtrâgt) und es gefckehen 
kann , dafs dem Jo ausgefpannUn Dreyeck {to naçariraïUvov) 
etv^as zum Scklujfe fehU (iXXétntt rot^urtfi x^?(v) fo wird, 
dûnkt mick etwas anders feyn, und kinwtedorunk^twas anr 
aer^ , wenn dies niche gefckehen H^mif 
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datiim^ circa quod verfatur quaeftio^ fed plane allad, 
et txiangulo propofito nonûifi ifoperimetrutn. Talii 
▼ero AippoCtîo vel permutatio în ludo quîdem ac ioco, 
at non in disputatîoue feria ferenda eJd. Fortafle bic 
l*fîekelias^ ad ea prouocauerit^ quaé prîncipio comment 
tationis fuae de probabilitate triaii^lum datnm in' 
data circulo aptandi disputa uit, exiguam probabilita- 
iem quaeltioni fatisfaciendi fuae eius înuerGoni prae- 
texens> fed frultra. Nam çtîairil fît vero minus £mile, 
aptationem deAderatam in cafu aliquo propofito effid 
polTe, quam. non polTe, attamen geometrae certa atqoe 
^explorata, non vero probabilia tantum, fectantis efi, 
dcterminare y qua fub conditione aptatio locam habea^ 
*qua non. Neque opponere licet^ verbo àvréivstv adilrui 
et cpmprobarî aliquatenus îAam^ quara Niekelinft in 
reddenda quaeltione atque exponenda hypotheC feçutns 
eii, rationem, quum aliud fit àvrèivêiv xcap/ov êlç jwf- 
KkoVf aliud êvreivêtv vel, ficut Eudides loquitur, évmf' 
fii^eiv ftepijiUTp^v xmptoti €tç jtvnkov y , quorum nentrum 
pro altero accipi, neque in oratione accurata^ -qualis 
quidem a Platone exfpectatur^ altèri Tubfiitûi poteff. 
Praeterea haud immerito dubîtauerit qui$, num Platoni 
illa trianguli aequîlateri proprîetas, qua înter omniâ 
triangula eidem circulo jinfcripta maxima praeditum efi 
perimetro '^) , cuiusque cognitio ad condendam hypo- 
thefin Flatoni a Niekelio attributam^ requîritur^ nota 
fuerit^ quum' veteres disquifitiones fixas circa maxima 
mini^naue in figuris tani planis quam folidis exîfientif 



*) Demonllratio proprieutit trianguli tequilateri hic me- 
moratae pendet ex eo, quod rectarnm, quae in porûone cir- 
culi inflectuntur, TtSerenus libr. II. de Secdone Coni» prop. 
44* ollendit» maxima eSk, quae ad punctum medii^m arcus in- 
ilectitur, quo'd idem facile ex demoniirat. prop. 94. Dater. 
coUIgitur, V ^ 
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tàntum non ad foîas figuras ifoperîmetras dîrexifle ex 
" . jnoiminentîs eorum àTheoneet jPappo fsmatis '♦^ 
AppatAat. 

» Quae hactenus de Nîekeîii explîcalîone dUTeruî, 

ad res . pertinent ^ ac mpnltrant fatïs, ni fallor eiu3 în- 

-_ concinnitatem atque inconuenientiaiiiy qiiae tnulto etiam 

m magis patefiunt, C ad 'veirba adtendatiir, in quibus in- 

- tetpretandîs Niekelius identidem. liallucînatus elt. Yt 
^ enim de audentiore ipCus praepolitionis icnpx \A ad-> 
^verbiom frotftauç mutatione nîhil dicam^ figniHcatîo 
J/vocabuIo ypcLfijÀMç adlignata plane inaudita et inu/itata 
^ eft, Nec minu9 peruerfe verbum xûtpxTslvstv redditur; 

. fubtenfam ducere in circulo , vtpote quod potîus ver-" 

bo èvTêtvstv vel iyypct^eiv exprimalur, et quicfem cum 

_ additamento eic xt/x^ov, cmus^ ellipCn nullo exemplo 

. comprobatam tacite liatuit Niekeliiis, qui limul maie 

verbum vvorêivav alJegat^ eique falfo hanc vim tribnit, 

» vt fit: hypotenufam ducere. **) Quin contra id ipfum 

- verbum ad fignificandam fubtenfam circuli adhibetur, 
verum fie, vt ea dicatur vfr^rstvsiV ry vepsCf^epsiA (ar- 
cum fubtendere). Porro fi oTov iv y perinde accipia- 

- tnr, vt vulr Niekelius, oratio fit nimis abundans eoqûe 
languida ac paene puerilis. Quis enim nifi dijcend^ 

. plane rudis ad hune modum loquatur; Si triaug. hoc 
fuer. eiusni. vt perim. ci. aequal. in cire, extenf. , ^eri 



*) Bif ro Tov riroXf/cio/ou /?//3X/oy â vno^Av. p. 11—17. et 
Collect. matbem. Ubr. V. — Theon fe tractatum Zcnoilori 
de, fîguris ifoperimetris in ▼fum fuum veriifle profitetur, rem 
tamen quam Pappus ampliore tractatîone complexus eft^ breui- 
ter tantum pertractauit. Theouis non meminit L'Huilier in 
introductione ad librum: De relationé mutua capacitatis et. 
texminorum figurarum» quamquam dt Pappi libro copiof» 
refert. • 

**; Cf. ^uae de hoc ?erbo rlicla funt p. 56, 
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pojjit, vt défit y quum idem brènios et conci]|« 

nlus iic poflît enunciarî: Si fuer. eiusm.» vt 

perim. • 1 • . • extenf. defu, ^ vt taceam^ ndmiOii 

Niêkelii interpretatione verbum rubilantiuum ^ qnod 
aliat proxiraum poA e}&v occupât locum, nimis remo- 
tum h^beri^ atque omnino verbomm ordinem intei- 
tuibari, Deinde quum ratione interpretationis pra^ 
cedentif incîll habita rè itotfottttnfUvw fit peiimetcr 
trianguli^ non ipfum triangulom^ quamquam Niekeliôt 
£bi non conftans de eo exponit, verba' AXa/raiy roi0»- 
rtp xéftto fi ad ri itmfû^rgreifiivwft quod fit a Niekelîo^ 
referantur; in hoc abfnrdi inciditnr, vt^ linea cmi 
fpatio conferatur. Denique moneo^ in Niekelu expo- 
filione ùtvri abundare atque otiofom efle. 

p. 70. lin. 3o. loco pedum leg. pertiofrum. 
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